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ESTUDIO DE LOS NUMEROS
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¢ Te has detenido a pensar cuantas veces utilizas los numeros a lo largo del dia?

Si reflexionas un momento, veras que son muchas mas de las que te imaginas:
cuando consultas la hora en tu reloj, cuando llamas a un amigo o familiar, cuando
observas el precio en el escaparate de una tienda, o al recibir una factura... jy
estos son solo algunos ejemplos! Los numeros que mas usamos son los llamados
numeros naturales, los cuales nos permiten contar y realizar diversas
operaciones.

Sin embargo, los numeros naturales, aunque utiles para muchas situaciones
cotidianas, no siempre son suficientes para describir la realidad. Por ejemplo,
¢,como expresariamos una temperatura extremadamente baja, como menos de
cero grados? Para eso, necesitamos un conjunto mas amplio de numeros: los
numeros enteros, que pueden ser tanto positivos como negativos.

En esta primera unidad, nos enfocaremos en el estudio de los nimeros naturales y
enteros, asi como en sus propiedades y las operaciones basicas que podemos
realizar con ellos.

Aplicaciones de los nimeros enteros en la vida diaria

Fuente: Wikipedia Autor: Desconocido. Licencia: Dominio publico

¢ Qué diferencias principales hay entre los numeros naturales y enteros?

1. Niumeros naturales:

Son los numeros que usamos para contar (1, 2, 3, 4...).
No incluyen el 0 ni los nUmeros negativos.



https://es.wikipedia.org/wiki/N%C3%BAmero_negativo
https://es.wikipedia.org/wiki/N%C3%BAmero_negativo

Ejemplos: 1, 2, 5, 10.
2. Numeros enteros:

Incluyen los numeros naturales, el 0, y los numeros negativos.
Representan tanto cantidades positivas como negativas.
Ejemplos: -3,-1,0, 4, 7.

Resumen: Los numeros naturales son un subconjunto de los numeros enteros, pero
los enteros incluyen también al 0 y a los negativos.



1. LOS NUMEROS NATURALES

Los numeros naturales son el punto de partida fundamental en el estudio de las
matematicas. Utilizados principalmente para contar y ordenar, estos numeros nos
permiten entender conceptos basicos que son esenciales en nuestra vida cotidiana y
en areas mas avanzadas de las matematicas.

El conjunto de los niUmeros naturales se denota por la letra N y estd formado por nimeros como
0,1, 2, 3, 4, ..., que continuan indefinidamente. Dependiendo del contexto, el nimero 0 puede o
no ser considerado parte de los numeros naturales, pero en general, se acepta como el primer
numero natural, representando la ausencia de cantidad.

Importancia del Estudio de los Numeros Naturales

El estudio de los numeros naturales es esencial por varias razones:

1. Base de las matematicas: Los numeros naturales son el primer concepto numérico que
aprendemos, y a partir de ellos se desarrollan otros conjuntos numéricos como los enteros,
racionales y reales.

2. Aplicaciones practicas: Los utilizamos en actividades cotidianas como contar objetos,
medir cantidades y clasificar o hacer comparaciones.

3. Operaciones basicas: Con los numeros naturales realizamos operaciones fundamentales
como la suma, resta, multiplicacién y, en ciertos casos, la division.

Conceptos Clave en el Estudio de los Numeros Naturales

1. Conteo: Los numeros naturales permiten contar elementos de un conjunto, como en la frase
"tengo 5 libros".

2. Orden: Los numeros naturales también nos ayudan a establecer un orden en una
secuencia, como primero, segundo, tercero, etc.

3. Propiedades: Los numeros naturales tienen propiedades importantes como la cerradura, la
conmutatividad y la asociatividad en las operaciones de suma y multiplicacion.

Objetivos del Estudio

Al estudiar los numeros naturales, buscamos:

Comprender cdmo funcionan las operaciones basicas con numeros naturales.

Aplicar los numeros naturales para resolver problemas de conteo y comparacion.

Desarrollar habilidades de razonamiento logico mediante el uso de numeros y sus
propiedades.
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. Reflexiona

¢Por qué crees que los numeros naturales son tan importantes en nuestra
vida diaria?

Mostrar retroalimentacion

Los numeros naturales son esenciales porque los utilizamos para contar
objetos, medir cantidades y ordenar elementos. Desde saber cuantos
productos compramos hasta determinar el orden de llegada en una carrera,
los nimeros naturales son fundamentales para estructurar nuestro entorno
de manera comprensible. Ademas, son la base de las operaciones
matematicas que aplicamos diariamente, como la suma y la multiplicacion.
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. Reflexiona

¢Por qué crees que el numero 0 es considerado un numero natural, y cual es
su importancia?

Mostrar retroalimentacion

El nimero 0 es considerado un numero natural porque representa la
ausencia de cantidad o la falta de un objeto. Es fundamental en
matematicas ya que introduce el concepto del "nada", lo cual es clave para
operaciones como la resta. Sin el cero, no podriamos expresar situaciones
en las que no hay elementos presentes o realizar operaciones como 5 - 5 =




1.1. Concepto de numero natural

Los numeros naturales son el conjunto de numeros que utilizamos habitualmente para contar
objetos y ordenar elementos. El conjunto de todos los numeros naturales se simboliza con una
N mayuscula (N), y estos son los niUmeros que utilizamos para contar y ordenar:

N={0,1,2 3,4, ..}

Estos numeros son infinitos y se dividen en dos tipos: el cero (que representa la ausencia de
elementos) y los numeros positivos (que se utilizan para contar y ordenar). Los numeros naturales
juegan un papel fundamental en la vida cotidiana y en las matematicas, ya que con ellos podemos
realizar operaciones basicas como la suma, la resta, la multiplicacion y, en algunos casos, la
division.

Entre los numeros naturales hay uno muy especial. Vamos a verlo con un ejemplo: Asdmate a la
puerta de tu casa. ¢ Cuantos “osos azules” hay paseando por la calle? Seguramente ninguno. Si
ves alguno, tal vez sea hora de visitar al oftalmologo. Este numero especial es el 0 (cero), y lo
usamos cuando no hay nada que contar.

Caracteristicas de los Numeros Naturales

Comienzan desde el 0 o 1, dependiendo de la definicion adoptada.

Se utilizan para contar objetos y para ordenar secuencias.

Son infinitos y no incluyen numeros negativos ni fraccionarios.

Se pueden utilizar para operaciones como sumar y multiplicar, y siempre dan como
resultado otro numero natural.

Ejemplos de Numeros Naturales en la Vida Cotidiana

1. Contar elementos:
Si tienes 3 manzanas y compras 2 mas, ahora tendras 5 manzanas. Aqui utilizamos los
numeros naturales para contar la cantidad de objetos.

2. Ordenar posiciones:
En una carrera, si llegas en la primera posicion y tu amigo llega en la segunda, estamos
utilizando numeros naturales para establecer el orden de llegada.

3. Operaciones basicas:

Suma: Si tienes 7 libros y te regalan 3 mas, tendras 7 + 3 = 10 libros.

Resta: Si tienes 12 caramelos y comes 5, te quedaran 12 - 5 = 7 caramelos.
Multiplicacion: Si compras 4 cajas de lapices, y cada caja tiene 6 lapices, tendras en
total 4 x 6 = 24 |apices.

Ejemplos en Notacion Matematica

1.Contar: 1, 2, 3,4, 5, ...
2. Suma de naturales: 2 +3 =5



3. Comparacion de naturales: 8 > 6

Los numeros naturales son esenciales no solo en nuestra vida diaria, sino también en el
desarrollo de conceptos matematicos mas avanzados.

Numeros naturales:

Son los numeros que usamos para contar (1, 2, 3, 4...).
No incluyen el 0 ni los numeros negativos.
Ejemplos: 1, 2, 5, 10.

Autoevaluacion

Los numeros naturales pueden ser fraccionarios o decimales.

O Verdadero O Falso

Falso

Los numeros naturales no incluyen fracciones ni decimales. Son solo los
ndmeros enteros positivos y el cero.

El conjunto de niumeros naturales se simboliza con una “ene” minuscula, n.

O Verdadero O Falso

Falso

El conjunto de niumeros naturales se simboliza con una “ene” mayuscula, N.

_————m i m .

Podemos utilizar los numeros naturales para identificar cosas, como el
numero de teléfono o el numero de una casa.

O Verdadero O Falso

Verdadero

Los numeros naturales también se utilizan para identificar cosas, como el
numero de teléfono, el nimero de casa, o el nUumero de identificacion
personal (DNI).

Los numeros naturales incluyen los nimeros negativos.




O Verdadero O Falso

Falso

Los numeros naturales no incluyen los nimeros negativos. Los numeros
naturales son aquellos que empiezan desde el 0 y contindan hacia el infinito
en la direccion positiva: 0, 1, 2, 3,...

Los numeros naturales son aquellos que utilizamos para contar y ordenar
objetos.

O Verdadero O Falso

Verdadero

Los numeros naturales se utilizan principalmente para contar objetos (uno,
dos, tres,...) y para ordenarlos (primero, segundo, tercero,...).




1.2. El sistema de numeracion decimal

El sistema de numeracion que utilizamos hoy en dia es el sistema decimal,
introducido en Europa por los arabes en el siglo XI. Este sistema tiene su origen en la
India, donde comenzd a desarrollarse alrededor del siglo VI a.C.

¢Por qué se llama sistema decimal? Quizas la respuesta esté en nuestras propias manos:
tenemos diez dedos, y seguramente todos hemos usado los dedos para contar en algun
momento. Es probable que por esa razdén, nuestro sistema numérico utilice 10 simbolos, que
son:0,1,2,3,4,5,6,7,8y9.

Cuando reunimos diez unidades, las agrupamos en un grupo mayor llamado decena.

Cuando acumulamos diez decenas, formamos otro grupo llamado centena, que equivale a cien
unidades.

Y asi sucesivamente: cada vez que alcanzamos diez unidades de un orden, formamos una unidad
del orden inmediato superior. A continuacién, te presentamos un cuadro con las clases,
ordenes y ejemplos de cdmo se expresan:

Clase Orden Ejemplo Como se expresa
Billones 15°,14°,13°  1.000.000.000.000.000 Un billén
Miles de millones 12°,11°,10° 1.000.000.000.000 Un billén de mil millones
Millones 9°, 8°, 7° 1.000.000.000 Mil millones
Millares 6°, 5°, 4° 1.000.000 Un milldn
Unidades 39, 2° 1° 1.000 Mil
100 Cien
10 Diez
1 Uno

Ejemplos practicos:

1. Numero 4.368:
Este numero se compone de:

4 unidades de millar (mil)
3 centenas (trescientos)
6 decenas (sesenta)



8 unidades (ocho)
Por lo tanto, se leeria como: Cuatro mil trescientos sesenta y ocho.

2. Numero 49.807.621:

49 millones (millones)
807 mil (millares)
621 unidades (unidades)

Se leeria como: Cuarenta y nueve millones, ochocientos siete mil seiscientos veintiuno.

¢, Coémo leer un numero largo?

Para leer un numero largo, se separan las cifras en grupos de tres comenzando por la derecha.
Después, se lee cada grupo por su clase. Por ejemplo, para el numero 2.135.784.902:

1. Separamos en grupos: 2.135.784.902.
2. Se lee de izquierda a derecha: Dos mil ciento treinta y cinco millones, setecientos
ochenta y cuatro mil novecientos dos.

Tabla de clases y 6rdenes:

Centena Decena Ui
Centena Billon Decena Billon Unidad Billon ) o, Millar N
Millar Millon Millén N

1.000.000.000.000 @ 100.000.000.000 @ 10.000.000.000 1.000.000.000 100.000.000 10.C

4 )
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¥ caso practico

-

Actividad 1: Escribe los siguientes numeros en
cifras

a. Dos mil ocho.

b. Seiscientos mil cuatrocientos treinta y dos.

c. Diez mil cinco.

d. Doce millones, trescientos quince mil doscientos uno.
e. Ciento diez millones, doscientos mil nueve.

f. Trescientos cinco mil veintidos.




Mostrar retroalimentacion

a. 2.008

b. 600.432

c. 10.005

d. 12.315.201
e. 110.200.009
f. 305.022

e e e e e e e e e m e
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Actividad 2: Escribe con palabras los siguientes
numeros

a. 435.207.756
b. 16.503.203
c. 335.698

d. 200.014

Mostrar retroalimentacion

a. Cuatrocientos treinta y cinco millones, doscientos siete mil
setecientos cincuenta y seis

b. Dieciséis millones, quinientos tres mil doscientos tres

c. Trescientos treinta y cinco mil seiscientos noventa y ocho

d. Doscientos mil catorce

P e
N




1.2.1. Comparacion de numeros naturales

Si dos numeros tienen el mismo numero de cifras, se deben comparar de izquierda a
derecha. El numero con la primera cifra mayor es el mas grande. Si las primeras cifras
son iguales, se compara la siguiente, y asi sucesivamente hasta encontrar una
diferencia.

Por ejemplo, si comparamos los numeros 4.692 y 4.685, ambos tienen 4 unidades de millar y 6
centenas. Sin embargo, al comparar las decenas, vemos que el primero tiene 9 decenas, mientras
que el segundo tiene 8, por lo que 4.692 es mayor.

Ademas, si un numero tiene mas cifras que otro, automaticamente sera mayor. Para expresar
matematicamente que un numero es mayor que otro, utilizamos el simbolo >. De manera similar,
el simbolo < indica que un numero es menor.

Veamos algunos ejemplos:

2.567 es mayor que 384, y se escribe: 2.567 > 384.
4.685 es menor que 4.692, y se escribe: 4.685 < 4.692.

Recuerda que la punta del simbolo siempre sefala hacia el numero menor, mientras que la
abertura apunta hacia el numero mayor. Por ejemplo:

384 < 2.567
4.692 > 4.685

Este método sencillo te permite comparar y ordenar numeros con facilidad.

4 )

O Rellenar huecos

Actividad 1. Completa con los signos >, <:

a) 5605 () 5506 b) 646 () 664 c) 5010 () 5001 d) 6304 () 6403

Enviar

O Rellenar huecos

Actividad 2. Ordena los siguientes numeros de menor a mayor:




a) 56.505 b) 78.549 c) 45.693 d) 54.956

Autoevaluacion

¢ Cual fue uno de los primeros métodos utilizados por el hombre para contar
antes de la invencioén de los nimeros?

O Cadigos binarios

O Nudos de cuerdas

O Calculos computacionales
O

Pizarras digitales

=3
0
o
3
®
Q
—+
o

Correcto. Los nudos de cuerdas fueron uno de los métodos utilizados por las
civilizaciones antiguas para contar y llevar registros. Este método es conocido
como el sistema Quipu, utilizado por los Incas.

Incorrecto
: Incorrecto
Y 4
Solucion

1. Incorrecto
2. Opcion correcta
3. Incorrecto

B N R N N R
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¢En qué region del mundo se encontraron los primeros vestigios de numeros
que consistian en grabados de senales en forma de cuias sobre pequeios
tableros de arcilla?

O Egipto

O Mesopotamia

O China

O Grecia

: Incorrecto

Correcto. Los primeros vestigios de niUmeros con sefiales en forma de cuias
fueron encontrados en Mesopotamia, datando alrededor del afio 4000 a. C.
Este sistema utilizaba un palito aguzado para hacer marcas sobre arcilla.

Incorrecto
Incorrecto
Y 4
Solucion

1. Incorrecto
2. Opcion correcta
3. Incorrecto
4. Incorrecto

¢ Qué objeto se utilizaba para hacer marcas en los tableros de arcilla en
Mesopotamia?

O Pluma de ave

O Pincel de pelo
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O Palito aguzado

O Tiza
. Incorrecto
. Incorrecto

Correcto. En Mesopotamia, se utilizaba un palito aguzado para hacer marcas
en los tableros de arcilla, creando asi los primeros vestigios de numeros
conocidos.

Incorrecto
Solucion

1. Incorrecto
2. Incorrecto
3. Opcidn correcta
4. Incorrecto

¢éCual de los siguientes métodos NO se usaba para contar antes de
invencién de los numeros modernos?

O Piedras contables

O Marcas en la arena
O Algoritmos de calculo
O

Hueso de Ishango

. Incorrecto
. Incorrecto
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Correcto. Antes de la invencion de los nimeros modernos, no se utilizaban
algoritmos de calculo como los conocemos hoy. En cambio, se empleaban
métodos como piedras, palitos, nudos y marcas en la arena.

Incorrecto
Solucion

1. Incorrecto
2. Incorrecto
3. Opcion correcta
4. Incorrecto

¢Qué material era comunmente usado para grabar los primeros simbolos
numéricos en Mesopotamia?

O Madera

O Piedra

O Arcilla

O Metal

Incorrecto
Incorrecto

Correcto. Los primeros simbolos numéricos en Mesopotamia se grababan en
pequefios tableros de arcilla utilizando un palito aguzado. Este método es
fundamental para entender la evolucién de la escritura numérica.

. Incorrecto :
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P e e

Solucion

1. Incorrecto
2. Incorrecto
3. Opcién correcta
4. Incorrecto

T N N
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2. LOS NUMEROS ENTEROS

~

6 Autoevaluacion

¢ Cual es el origen de los numeros enteros negativos?

O Fueron inventados en el siglo XVIII por matematicos europeos.

O Surgieron como resultado natural de las operaciones de suma y resta.
O Se originaron en China durante la dinastia Han.
O

Fueron descubiertos por primera vez por los griegos antiguos.

Correcto. Los numeros enteros negativos son el resultado natural de las
operaciones de suma y resta y su empleo se remonta a la antigiiedad con
diversas notaciones.

. Incorrecto

. Incorrecto

1

1

1

1

1

:

1 I 4
: Solucion
1

1

1

:

; 1. Incorrecto
+ 2. 0pcion correcta
; 3. Incorrecto
: 4. Incorrecto
1

1

1

¢Por qué se les llama "numeros enteros"?
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Porque siempre representaban una cantidad de unidades no divisibles.
Porque incluyen fracciones y decimales.
Porque fueron descubiertos integramente en Europa.

Porque siempre han sido positivos.

Correcto. El nombre de "enteros" se justifica porque estos numeros, tanto
positivos como negativos, representaban una cantidad de unidades no
divisibles, como personas, por ejemplo.

Incorrecto
. Incorrecto
Incorrecto
Y 4
Solucion

1. Opcion correcta
2. Incorrecto
3. Incorrecto
4. Incorrecto

¢Cuando comenzaron a tener aceptacion los numeros enteros negativos en
trabajos cientificos europeos?

O Enelsiglo XV.

O En el siglo XVI.
O En el siglo XVII.
O

En el siglo XVIII.
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. Incorrecto :

Correcto. Los nimeros enteros negativos comenzaron a tener aceptacion en
trabajos cientificos europeos en el siglo XVII, aunque matematicos italianos del
Renacimiento ya los habian advertido en sus estudios previos.

Incorrecto
Solucion

1. Incorrecto
2. Incorrecto
3. Opcidn correcta
4. Incorrecto

¢Qué matematicos italianos del Renacimiento advirtieron el uso de los
numeros enteros negativos?

O Fibonacci y Galileo.
O Tartaglia y Cardano.
O DaVinciy Petrarca.
O

Vieta y Descartes.

. Incorrecto :

Correcto. Matematicos italianos del Renacimiento como Tartaglia y Cardano
advirtieron el uso de los niUmeros enteros negativos en sus trabajos acerca de
la solucién de ecuaciones de tercer grado.
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-————

: P 4

: Solucion

1. Incorrecto

+ 2. 0pcion correcta
; 3. Incorrecto

4. Incorrecto

A

¢Quiénes ya conocian la regla de los signos antes de que los numeros
enteros negativos fueran aceptados en Europa?

(@)

Europa.
. Incorrecto

Matematicos chinos.
Matematicos arabes.
Matematicos de la India.

Matematicos griegos.

Correcto. La regla de los signos ya era conocida por los matematicos de la
India antes de que los numeros enteros negativos fueran aceptados en

Solucion
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1. Incorrecto
2. Incorrecto
3. Opcidn correcta
4. Incorrecto
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2.1. Concepto de Numero Entero

En el apartado anterior, hemos definido el concepto de numero natural, pero hay muchas
situaciones de la vida cotidiana que no se pueden representar solo con ellos. Veamos algunos
ejemplos:

Cuando en invierno decimos que la temperatura en un lugar es de 7 grados bajo cero.
Si tenemos 2.000 euros en el banco y nos cobran un recibo de 3.000 euros.

Al referirnos a un personaje que nacio en el afno 546 antes de Cristo.

Para indicar el nivel por debajo del mar o los sétanos de un edificio.

Para expresar estas situaciones, los numeros naturales no son suficientes. Necesitamos una
referencia, que es el cero, y una forma de contar tanto hacia el lado positivo como hacia el
negativo. A partir de esa referencia (el cero), los niumeros que se encuentran a ambos lados son
los numeros naturales precedidos por el signo + o -.

A este conjunto de numeros, que incluye los numeros negativos, el cero y los positivos, se les
llama numeros enteros, y se representan con la letra Z:

Z=1{.., =3 -2, -1,0,+1, +2, +3,...}

Los nameros enteros positivos se forman colocando el signo + delante de los numeros
naturales.
Los numeros enteros negativos se obtienen colocando el signo - delante de los numeros
naturales.

Es importante notar que los numeros enteros no son naturales; por ejemplo, no existen “-2
peras”. Los numeros enteros fueron creados para referirse a situaciones en las que se marca un
origen (el valor 0), que genera una distincién entre antes y después, arriba y abajo, o ganancia
y pérdida.

NuUmeros enteros:

Incluyen los numeros naturales, el 0, y los numeros negativos.
Representan tanto cantidades positivas como negativas.
Ejemplos: -3, -1, 0,4, 7.

O Rellenar huecos

Ayudate del esquema del ascensor y completa indicando si sube o baja y el numero
de plantas:

a. Planta 4
b. Planta 3
c. Planta 2




-

d. Planta 1

e. Planta baja 0

f. Planta -1

g. Planta -2

h. Planta -3

i. Planta -4

a. De la planta -1 a la planta -3 el ascensor - . plantas.
b. De la planta 3 a la planta O el ascensor - . plantas.
c. De la planta -3 a la planta -2 el ascensor - . planta.
d. De la planta -2 a la planta 2 el ascensor - . plantas.
e. De la planta 4 a la planta -2 el ascensor - . plantas.

Enviar

-

~

G Rellenar huecos

Expresa numéricamente estos hechos:

a. Estar situado a 310 m sobre el nivel del mar: ( - )

b. Perder 400 euros: (- )

c. Ocho grados bajo cero: (- )

d. Ganar 300 euros: (- )
e. Elafio 370 a. C.: (- )

f. Diecisiete grados sobre cero: ( - )
g. Bucear a 11 metros de profundidad: (- )

Enviar

J




2.2. Representacion de los numeros enteros
en la recta numeérica

Para representar los numeros enteros en una recta numérica, seguimos estos pasos:

1. Trazamos una linea recta y colocamos en el centro el numero 0, que actua como punto de
referencia. El cero divide la recta en dos semirrectas.

2. Dividimos cada semirrecta en partes iguales para ubicar los numeros de manera
equidistante.

3. Colocamos los numeros enteros: los numeros positivos a la derecha del 0 y los
numeros negativos a la izquierda del 0.

De esta manera, la recta numérica quedaria como sigue:
| | | | 1 | | | | ] 1 | ] | | | | | |
<I I | | I I I I I 1 | | I I | | | | I>

| |
1 T
-9 8 76 5-4-3-2-1 01 2 3 4 5 6 7 8 9

En la representacion de la recta numérica de los numeros enteros, podemos visualizar los
numeros desde -9 hasta 9, con los numeros negativos a la izquierda y los positivos a la derecha.
Los numeros negativos podrian estar resaltados en rojo y los positivos en violeta, aunque se
sobreentiende que esta recta es infinita en ambos sentidos e incluye todos los numeros
enteros.

4 )

-

¥ caso practico

Realiza el siguiente ejercicio: Coloca los siguientes numeros enteros en una
recta numérica: -3, +2, +5, +9, -6, +11, -11.

Para hacerlo correctamente, sigue estos pasos:

1. Dibuja una recta numérica.

2. Coloca el 0 en el centro.

3. Ubica los numeros positivos (+2, +5, +9, +11) a la derecha del 0.
4. Coloca los numeros negativos (-3, -6, -11) a la izquierda del 0.

Asegurate de distribuir los numeros equidistantemente en la recta, respetando su
posicion relativa.

Mostrar retroalimentacion
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2.3. Valor absoluto de un numero entero

Los numeros -6 y +6 se encuentran a la misma distancia del cero. Esto ocurre porque ambos
numeros estan formados por el mismo valor numérico, el 6, aunque con diferente signo. A este
valor se le llama valor absoluto de +6 y -6.

El valor absoluto de un numero entero es el numero natural que se obtiene al ignorar su signo,
es decir, siempre es positivo. El simbolo que se utiliza para representar el valor absoluto es el
numero escrito entre barras verticales.

Ejemplos:

+10: =10
|-5| =5

El valor absoluto refleja la distancia de un niumero al cero en la recta numérica, sin importar si el
numero es positivo o negativo.

4 )

¥ caso practico

Actividad 1Responde a estas preguntas: a) Si el valor absoluto de un numero es 4,
¢ qué numero puede ser?

b) Si el valor absoluto de un numero es 5 y sabes que esta a la izquierda del 0,
¢ qué numero es?

c) ¢, Qué numero tiene valor absoluto 7 y esta situado entre -6 y -8?

Mostrar retroalimentacion




Responde a las siguientes preguntas:

a) Si el valor absoluto de un nimero es 4, qué posibles nimeros pueden
ser?

Respuesta: Los numeros pueden ser +4 o -4, ya que ambos tienen un valor
absoluto de 4.

b) Si el valor absoluto de un nimero es 5 y sabes que esta a la izquierda del
0, ¢{qué numero es?

Respuesta: El nUmero es -5, porque un valor absoluto de 5 que esta a la
izquierda del O debe ser negativo.

c) ¢ Qué numero tiene valor absoluto 7 y esta situado entre -6 y -8?

Respuesta: El numero es -7, ya que tiene un valor absoluto de 7 y se
encuentra entre -6 y -8 en la recta numérica.




2.4. Comparacion y ordenacion de numeros
enteros

Para comparar dos numeros enteros, la forma mas sencilla es ubicarlos en la recta
numeérica. El numero que se encuentra mas a la derecha es siempre el mayor.

De esta forma, podemos observar lo siguiente:

Cualquier numero entero positivo es mayor que cualquier numero entero negativo.
Ejemplos:

+2 > -4

-5<+5

El 0 es menor que cualquier numero positivo y mayor que cualquier numero negativo.
Ejemplos:

0<+3

-5<0

Entre dos numeros enteros positivos, el mayor es el que tiene el mayor valor absoluto.
Recuerda que el valor absoluto es el numero sin el signo.

Ejemplos:

+7 > +4

+3 < +5

Entre dos numeros enteros negativos, el mayor es el que tiene menor valor absoluto (es
decir, cuanto mas cerca esté de 0).

Ejemplos:

-4 > -7 (porque 4 es menor que 7)

-6 < -3 (porque 3 es menor que 6)

% caso practico
1. Ordena los siguientes numeros de menor a mayor:

a. +6,-10, 0, -5, +4, +3
b. +4, -7, +2, -8, -6, +8

2. Escribe en cada caso los sighos > o <, segun
corresponda:




P T Y

1. Ordena los siguientes nimeros de menor a mayor:

a) +6, -10, 0, -5, +4, +3Respuesta: -10, -5, 0, +3, +4, +6
b) +4, -7, +2, -8, -6, +8Respuesta: -8, -7, -6, +2, +4, +8

2. Escribe el signo correcto (> 0 <) en cada caso:

a.-4___ -3 Respuesta: -4 < -3
b. -2 ___ +6 Respuesta: -2 < +6
c.0__ -8 Respuesta: 0 > -8

d. +6 __ +5 Respuesta: +6 > +5

N R R S




2.5. Opuesto de un numero entero

Observa que 4 y —4 se encuentran a la misma distancia de 0. Son simétricos respecto
al 0. Tienen el mismo valor absoluto, pero distinto signo. Op(4) = -4 Op(-4) = 4

Aquellos numeros que se encuentran a la misma distancia del cero se les llaman numeros
opuestos.

En conclusion, podemos decir que el opuesto de un numero entero es aquel que tiene el mismo
valor absoluto pero distinto signo.

4 )

O Rellenar huecos

Escribe los opuestos de los siguientes numeros:

a) Op(+4) = (D
b) Op(-6) = (D
c) Op(-5) = (B
d) op(3) = (D
e) Op(0) = @

) Op(-8) = ([l

Enviar




3. SUMA Y RESTA DE NUMEROS
NATURALES Y ENTEROS. PROPIEDADES.

Los numeros naturales son aquellos que utilizamos para contar y ordenar, como 0,
1, 2, 3, ... En esta seccidn aprenderemos a realizar las operaciones basicas de suma
y resta con estos numeros, entendiendo coémo funcionan y cémo se aplican en
diferentes situaciones.

@+@=@ @+@=
@+-9=@ @+

Suma de numeros enteros. Fuente: Wikipedia. Autor: Desconocido. Licencia: Dominio puk


https://es.wikipedia.org/wiki/N%C3%BAmero_entero
https://es.wikipedia.org/wiki/N%C3%BAmero_entero

osirar
Suma de Numeros Enteros

— Definicion:

— Propiedades de la Suma:

Resta de Numeros Enteros

— Definicion:

— Propiedades de la Resta:

&> Ejercicio Resuelto

-

Ejercicios Practicos

Suma de Numeros Naturales:

1.12+7="7
2.25+19=7

Resta de Numeros Naturales:

Suma de Numeros Enteros:

1.-4+9=7
2.-7+(-3)=2?

Resta de Numeros Enteros:
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Ejercicios Practicos con Solucion

Suma de Numeros Naturales:

1.12+47=19
2.25+19=44

Resta de Numeros Naturales:

1.15-8=7
2.50-23=27

Suma de Numeros Enteros:

1.-4+9=5
2.-7+(-3)=-10

Resta de Numeros Enteros:

1.5-(-3)=5+3=85
2.-8—4=—12

P e e eI
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Autoevaluacion

Restar un nimero entero positivo es lo mismo que sumar su valor negativo.

O Verdadero O Falso

Verdadero

e m e m

Restar un nimero positivo es equivalente a sumar su opuesto. Por ejemplo,

R e




a — b es lo mismo que a + (— b).

La suma de tres numeros naturales puede ser negativa.

O Verdadero O Falso

Falso

Los numeros naturales son todos positivos o cero, por lo tanto, su suma
nunca puede ser negativa.

La propiedad distributiva se cumple para la suma y la multiplicacién de
numeros enteros.

O Verdadero O Falso

Verdadero

La propiedad distributiva establece que a x (b +¢) = (a x b) + (a x ¢), lo cual
se cumple para cualquier nimero entero a, b y c.

La propiedad asociativa se cumple para la resta de nimeros enteros.

O Verdadero O Falso

.

Falso

La propiedad asociativa no se cumple para la resta. Es decir,
(@a=b)y—c#a—(b—o).

La resta de dos numeros naturales siempre da un numero natural.

O Verdadero O Falso

Falso

La resta de dos numeros naturales no siempre da un numero natural. Por
ejemplo, 3 —5 = — 2, que no es un numero natural.




3.1. Suma de Numeros Naturales

Sumar consiste en combinar varias cantidades en una sola, o que permite obtener un
total. Esta operacion matematica también se conoce como adicién.

Seguro que en tu vida has hecho muchisimas sumas: cuando calculas lo que te has gastado el fin
de semana, cuando calculas los kildmetros que debes recorrer para llegar a un determinado

lugar,...

Vamos a ver como se realiza la suma: 257 + 386

Primero colocamos los
numeros en columna de forma
que coincidan las unidades con
las unidades, las decenas con
las decenas...

Empieza sumando la columna
de las unidades:
7+6=13

Este nimero( 13 ) es mayor que
10, por lo tanto escribes
el 3 debajo de la columna de
las unidades y el 1 ( es la
llevada) lo escribes encima de
la siguiente columna.

Ahora sumas la siguiente
columna, sin olvidarte de la
llevada:

1+5+8=14

Este numero también tiene
llevada. Escribes el 4 debajo de
la columna de las decenas y
el 1 escribelo encima de la
siguiente columna.

Ahora solo queda sumar la
ultima columna:

1+2+3=6

Solo te queda escribir ese
numero debajo de su columna:
Y el resultado de la suma es
643.

En la practica decimos
7 + 6 son 13. Escriboel 3y
me llevo 1

Decimos: 1 + 5 + 8 son 14.
Escribo 4 y me llevo 1

Decimos: 1 + 2 + 3 son 6.
Escribo el 6 y hemos
terminado.



Los numeros que se combinan en una suma se llaman sumandos. En el ejemplo anterior, los
sumandos son 257 y 386. El resultado de esta operacion se llama suma o total. Para representar
la adicion utilizamos el signo "+", que se lee como "mas".

4 N\
O Rellenar huecos

Realiza las siguientes sumas:

a) 6570 + 167 + 8658 = (D
b) 563132 + 54006 + 66707 = [ GD

c) 4657 + 506 + 568 + 70 = (D

Enviar




3.1.1. Propiedades de la suma.

Las propiedades de la suma (conmutativa y asociativa) son fundamentales en
matematicas, ya que simplifican los calculos, facilitan la comprensién de conceptos
mas avanzados y permiten realizar operaciones de manera mas eficiente. A
continuacion, se destacan algunos puntos clave sobre la importancia de estas
propiedades:

a) Propiedad Conmutativa
La propiedad conmutativa de la suma establece que el orden de los sumandos no afecta el
resultado:
atb=b+a
Ejemplo 1: Si sumamos 4 + 6 0 6 + 4, obtenemos el mismo resultado:
4+6=10 y 6+4=10
Ejemplo 2: Si sumamos 12 + 9 0 9 + 12, el resultado es el mismo:

12+9=21 y 9+12=21

b) Propiedad Asociativa
La propiedad asociativa de la suma nos permite agrupar los sumandos de manera distinta sin
que esto cambie el resultado:

(a+tb)y+c=a+(b+c)

Ejemplo 1: Supongamos que queremos sumar 37 + 30 + 20. Podemos agrupar los sumandos de
esta manera:

(37 +30) +20 = 67 + 20 = 87

O podemos agruparlo de forma distinta y obtendremos el mismo resultado:
37+ (30 +20) =37+ 50 =87

Ejemplo 2: Si queremos sumar 15 + 5 + 10, podemos agruparlo de estas dos formas:
(15+5)+10=20+10 = 30

15+ (5+10) = 15+ 15 = 30

c) Combinacién de la Propiedad Conmutativa y Asociativa



Podemos combinar ambas propiedades para simplificar los calculos. Reordenamos los sumandos
con la propiedad conmutativa y luego agrupamos con la propiedad asociativa.

Ejemplo: Si necesitamos sumar 20 + 43 + 50, primero aplicamos la propiedad conmutativa para
reordenar los numeros de forma mas conveniente:

20+43 +50=20+50+43

Luego, aplicamos la propiedad asociativa y agrupamos los primeros dos sumandos para facilitar
la suma:

(20+50)+43=70+43 =113

Resumen de las Propiedades:

Propiedad conmutativa: El orden de los sumandos no altera el resultado.

Propiedad asociativa: Podemos agrupar los sumandos de diferentes maneras para facilitar
los calculos.

Combinaciéon de ambas propiedades: Reordenamos los sumandos para simplificar los
calculos y luego agrupamos estratégicamente.

Estas propiedades nos ayudan a hacer calculos mentales mas rapidos y eficientes.

/

O Autoevaluacion

La propiedad conmutativa de la suma afirma que el orden de los sumandos no
altera el resultado.

O Verdadero O Falso

Verdadero

La propiedad conmutativa establece que en una suma, el orden en el que se
suman los numeros no afecta el resultado. Por ejemplo, 4 + 6 = 6 + 4, ambos
suman 10.

P
N

La propiedad asociativa de la suma nos permite cambiar el grupo de los
sumandos sin alterar el resultado.

O Verdadero O Falso

Verdadero

La propiedad asociativa indica que cuando sumamos tres o mas numeros,
podemos agruparlos de diferentes maneras sin cambiar el resultado. Por
ejemplo, (37 + 30) + 20 = 37 + (30 + 20).

N

P



Segun la propiedad conmutativa, el calculo 6 + 4 es diferente a 4 + 6.

O Verdadero O Falso

Falso

La propiedad conmutativa asegura que 6 + 4 es igual a 4 + 6. Ambos suman
el mismo total, que es 10.

e
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Si aplicamos la propiedad asociativa, podemos sumar 37 + (30 + 20) de forma
diferente a (37 + 30) + 20.

O Verdadero O Falso

Falso

La propiedad asociativa nos permite agrupar los sumandos de manera
diferente sin cambiar el resultado final. Por lo tanto, 37+ (30 +20) vy
(37 + 30) + 20 siempre daran el mismo resultado, que es 87.

P
e TR P WY

En la propiedad conmutativa, podemos cambiar el orden de los sumandos en
una suma para hacer los calculos mas faciles.

O Verdadero O Falso

Verdadero

La propiedad conmutativa permite reordenar los sumandos para facilitar el
calculo. Por ejemplo, cambiar 20 + 43 + 50 a 20 + 50 + 43 puede simplificar el
proceso de suma.

P et
N




3.2. Resta de numeros naturales

Restar es quitar una cantidad a otra. Es la operacion inversa a la suma. Esta
operacion también recibe el nombre de sustraccion. Para indicar esta operacion se
utiliza el signo menos (-).

n la vida diaria, realizamos muchas restas sin darnos cuenta. Por ejemplo, si compras algo que
cuesta 14 euros y pagas con un billete de 20 euros, debes hacer una resta para saber cuanto te
deben devolver. En este caso, seria:

20 -14 =6 euros.

Términos de la resta:

En una resta, los términos se denominan de la siguiente manera:

a—b=c

a: Minuendo
b: Sustraendo
c: Diferencia

En la resta de nimeros naturales, el minuendo debe ser mayor que el sustraendo para que el
resultado sea positivo.

Cémo comprobar si una resta esta bien hecha:

Para verificar que una resta es correcta, se puede sumar la diferencia al sustraendo. Si el
resultado es igual al minuendo, la resta esta bien hecha.

Ejemplo:

Operacion: 97 - 50 = 47
Comprobacion: 50 + 47 = 97

Ejemplo de una resta:

Veamos como se realiza la siguiente resta:

958 — 671
c.d.u. Primero colocamos el En la practica:
958 minuendo y el sustraendo en
671 columna de forma que

coincidan las unidades con las
unidades, las decenas con las



decenas...

Comenzamos restando las
unidades: a 8 unidades le

958 quitamos 1 wunidad y nos
671 quedan 7 unidades
7 Continuamos con las decenas:

a 5 decenas no le podemos
quitar 7 decenas

Tomamos una centena y la
transformamos en 10

8158 d
ecenas, con lo que tenemos
671 15 decenas. A 15 decenas le
S quitamos 7 decenas y nhos
quedan 8 decenas.
815 g Ahora sélo nos quedan 8
centenas (pues hemos quitado
671 antes una) y al restarle 6, nos
5 &Y quedan 2.
9758
6171
2 87

De 1 a 8 van 7. Colocamos el 7
debajo de las unidades.

Mentalmente se pone un 1
delante del 5. Del 7 al 15 van 8 y
me llevo 1. Colocamos el 8
debajo de las decenas

En vez de quitar una centena al 9,
se la sumamos al 6. Por tanto,
dejamos las 9 centenas como
estaban al principio. Decimos: 6 y
1 que nos llevamos son 7. De 7 a
9 van 2.

~
O Rellenar huecos
Realiza las siguientes restas:
a) 528 - 324 = (D
b) 11929 - 8974 = (D
Enviar
J
~
O Rellenar huecos




Calcula el término de la resta que falta en cada caso:

a) 935670 - (D = 513265
b) (I - 543271 = 895023
c) 456799 — 375832 = (G




3.3. Suma de numeros enteros

¢ Quieres saber como sumar numeros enteros? Existen
dos casos principales:

1. Suma de numeros enteros con el mismo signo.
2. Suma de numeros enteros con distinto signo.
3. Suma de varios numeros enteros con distinto signo

1. Suma de numeros enteros con el mismo
sigho
Supongamos que estamos en la segunda planta de unos grandes almacenes. Si

subimos tres plantas mas, ¢ en qué planta estaremos?

La respuesta es en la quinta planta. La operacion que realizamos es una suma de
numeros enteros:
(+2)+(+3)=(+5)
También se puede escribir simplemente como:
2+3=5

Ahora, si estamos en el primer sétano y bajamos dos plantas mas, sen qué planta
estaremos? Aqui también realizamos una suma de numeros enteros:

(=D+(=2)=(-3)

Es decir, hemos llegado al tercer sétano. Esta operacion se puede escribir también
como:

—1-2= -3
Regla para sumar numeros enteros con el mismo signo:
Suma sus valores absolutos y coloca el mismo signo que los sumandos.

Observa que:

La suma de dos numeros negativos da como resultado otro numero negativo.
La suma de dos numeros positivos da como resultado otro numero positivo.

Ejemplos:



8) (+5)+(+7) = +12
b)(=3)+(—6)= —9

2. Suma de numeros enteros con distinto
sigho

Si estamos en la cuarta planta y bajamos dos plantas, ;donde estaremos?
(+H+(=-2)= +2
Aqui, hemos realizado una resta:
4-2=2
Si estamos en el primer sé6tano y subimos tres plantas, ;ddénde estaremos?
(- +(+3)= +2
Esta también es una resta:
-1+3=2
Si bajamos tres plantas desde la segunda planta, llegamos al primer sétano:
(+2)+(-3)= -1

Aqui se realizé la resta:

Regla para sumar numeros enteros con distinto signo:

Resta los valores absolutos y coloca el signo del numero que tenga mayor valor
absoluto.
Ejemplos:

(—7)+(+12) = + 5 porque el mayor valor absoluto es positivo (12).
11 +(—16) = — 5 porque el mayor valor absoluto es negativo (16).

3. Suma de varios numeros enteros con



distinto signo

Si tenemos que sumar varios numeros enteros con distintos signos, seguiremos estos
pasos:

1. Sumar por separado los numeros positivos y los numeros negativos.
2. Luego, sumar los resultados obtenidos.

Ejemplo:
Vamos a calcular el resultado de esta suma:
(+H+(=2)+(+3)+(+35)+(—6)
Primero, sumamos los positivos:
4+3+5=12
Luego, sumamos los negativos:
—2+(-6)= -8
Finalmente, sumamos los resultados:

(+12)+(-8)= +4

%% Actividad

Para sumar numeros enteros con el mismo signo, simplemente se suman sus
valores absolutos y se asigna el mismo signo que tienen los sumandos.

Ten en cuenta lo siguiente:

La suma de dos numeros negativos siempre da como resultado otro niumero
negativo.
La suma de dos numeros positivos siempre da como resultado otro niumero
positivo.

Para sumar nameros enteros con distinto signo, se restan sus valores absolutos
y se asigna el signo del numero con el mayor valor absoluto.




3.4. Resta de numeros enteros

Adrian debe a su hermano Carlos 420 euros, lo que podemos expresar matematicamente
diciendo que Adrian tiene -420 euros.

También debe a su hermano Raul 60 euros, que se escribe como -60 euros. ;Cuanto debe en
total Adrian? Para saberlo, sumamos ambas deudas:

—420 + (— 60) = — 480 euros

Ahora, su hermano Raul le ha perdonado su parte de la deuda, es decir, los 60 euros. Para
calcular cuanto debe Adrian ahora, restamos esa cantidad del total de la deuda:

—480 — (—60) = — 480 + 60 = — 420 euros

Como restar numeros enteros

Antes de explicar como restar dos numeros enteros, recordemos los términos que aparecen en
una resta. Por ejemplo, en la operacion -3 — 5, a -3 se le llama minuendo y a 5 se le llama
sustraendo.

Para restar dos numeros enteros, lo que hacemos es sumar al minuendo el opuesto del
sustraendo. De esta forma, una resta de numeros enteros se convierte en una suma.

¢ Qué pasa cuando hay paréntesis?

Cuando se resta un numero entero que esta dentro de un paréntesis, se cambia el signo de ese
numero. Es importante notar que el signo (-) puede tener dos significados:

Puede indicar que un numero es negativo (signo de numero). Ejemplo: -8.

Puede indicar una resta (signo de operacion). Por ejemplo, en 14 — (-6), el primer signo
menos indica una resta (operacion), mientras que el segundo signo menos indica que el
numero 6 es negativo.

En la primera unidad vimos que los paréntesis nos indican qué operaciones debemos realizar
primero. Veamos como hacer la operacion 7 + (5 — 16):

1. Primero, realizamos la operacion dentro del paréntesis.

2. Si hay un signo + delante del paréntesis, no cambiamos el signo del resultado obtenido
dentro del paréntesis.

3. Si hay un signo — delante del paréntesis, cambiamos el signo del resultado obtenido en el
paréntesis.

Lo mismo ocurre si hay corchetes.
Ejemplo 1:

T+(5-16)=T+(—11)=7-11= — 4



Ejemplo 2 (con sighno menos delante del paréntesis):

7-(5-16)=7-(—11)=7+11 = +18

Antes de pasar al siguiente apartado sobre la multiplicacion, te recomendamos ver el siguiente
video, que es un divertido cortometraje animado que resume muy bien todo lo que hemos
aprendido hasta ahora, incluyendo numeros naturales, nimeros enteros, asi como la suma y
resta de estos numeros.

Video n° 1: Los Numeros Naturales y Enteros. Fuente: Youtube Autores: Angel y José Luis Gonzalez Fernandez

O Rellenar huecos

Calcula las siguientes restas:

(-9)=(+7)
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https://www.youtube.com/watch?time_continue=1&v=m3be-d7Yf8I
https://www.youtube.com/watch?time_continue=1&v=m3be-d7Yf8I

(-5)=(+7) = (-5)+(-7) =-12
*(+4)-(-6) = (+4)+(+6) = +10
(-3)-(-7) = (-3)+(+7) =+4
(+4)-(+2) = (+4)+(-2) = +2
*(+4)-(+6) = (+4)+(-6) = -2

O Rellenar huecos

Resuelve estas restas:
a)12-5= P

b) 12 - (-5) = (D
c)-12-5= (D
d)-12- (-5) = (P

O Rellenar huecos

Realiza estas operaciones:

a) (+6) - (-2) + (-5) - (+4) = (D
b) (-5) - (-5) - (+7) + (-6) = (I
c) (-1) = (-10) + (+5) - (+7) = ()
d)14-(12+2) =




e)17-(-9-14) = (D
f)-14 + 6 - 13) = ([P
92+7-3)-8-4 =1
h-1-2-5+7-4) =P

Enviar

(-2)+(-5)-(+4)=6+2-5-4=8-9=-1

i b)(-5)=(-5)-(+7) +(-6)=-5+5-7-6=5-18=-13
) (1) = (10) + (+5) ~ (+7) = -1+ 10+ 5 -7 = 15 -8 = 7
d)14-(12+2)=14-14=0

€ 17-(9-14)= 17— (-28) =17 + 23 = 40

i f)-14 + (6 - 13) = -14 + (-7) = -21

L 9)2+(7-3)-(8-4)=2+4-4=2

| h)1-@2-8)+7-4=-1-(8+3=-1+3+3=5

)
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4. MULTIPLICACION DE NUMEROS

La multiplicacion es una operacion matematica fundamental que nos permite repetir
una suma de manera mas eficiente. En lugar de sumar un numero varias veces, la
multiplicacion agrupa ese proceso en un solo paso. Por ejemplo, multiplicar 4 por 3
significa sumar 4 un total de 3 veces:

4x3=4+4+4=12

Es una forma rapida y sencilla de realizar sumas repetitivas.

4
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Concepto de la Multiplicacion. Fuente: Wikipedia. Autor: Desconocido. Licencia: Dominio publico

Doce elementos pueden ser ordenados en tres filas de cuatro, o cuatro columnas de tres. 3 * 4 =
12=4*3

Notacion

La multiplicacion se representa con el simbolo "x" o "*". Por ejemplo:

4x3=12
7*5=35

Conceptos Clave

1. Factor: Cada numero que se multiplica es llamado factor. En la expresion 4 x 3, los
numeros 4 y 3 son factores.

2. Producto: El resultado de la multiplicacion es conocido como el producto. En 4 x 3, el
producto es 12.

3. Multiplicando: Es el numero que se repite en la operacion. En 4 x 3, 4 es el multiplicando.
4. Multiplicador: Es el numero por el cual se multiplica el multiplicando. En 4 x 3, 3 es el
multiplicador.

Propiedades de la Multiplicacion


https://es.wikipedia.org/wiki/Multiplicaci%C3%B3n
https://es.wikipedia.org/wiki/Multiplicaci%C3%B3n

1. Conmutativa: El orden de los factores no cambia el producto. Por ejemplo, 4 x 3 =3 x 4.

2. Asociativa: Cuando multiplicas tres o0 mas numeros, el producto es el mismo sin importar
cdmo agrupes los numeros. Por ejemplo, (2 x 3) x 4 =2 x (3 x 4).

3. Distributiva: La multiplicacion se distribuye sobre la suma. Por ejemplo, 2 x (3 +4) = (2 x 3)
+ (2 % 4).

Ejemplos Practicos

Multiplicaciéon Basica: 6 x 7 = 42. Esto significa que si tienes 6 grupos de 7 objetos cada
uno, tendras un total de 42 objetos.

Aplicacién en Problemas Reales: Si cada paquete de una tienda contiene 8 libros y tienes
5 paquetes, para saber cuantos libros tienes en total, multiplicas 8 por 5, obteniendo 40
libros.

Estrategias para Multiplicar

1. Tabla de Multiplicar: Usar la tabla de multiplicar para encontrar productos rapidamente.

2. Descomposicién: Descomponer numeros para hacer la multiplicacion mas facil. Por
ejemplo, 15 x 4 se puede descomponer en (10 x 4) + (5 x 4) =40 + 20 = 60.

3. Método de la Cruz: Utilizado en problemas de multiplicacion de numeros grandes, consiste
en descomponer y recomponer los numeros en base a sus digitos.

Multiplicacién de Numeros Decimales

Cuando multiplicas numeros decimales, cuentas los lugares decimales en ambos numeros y el
producto tendra tantos lugares decimales como la suma de los lugares decimales en los nhumeros
originales. Por ejemplo, 2.5 x 1.4 = 3.50.

Multiplicacién de Fracciones

Para multiplicar fracciones, multiplicas el numerador de la primera fraccién por el numerador de la
segunda fraccion, y el denominador de la primera fraccion por el denominador de la segunda
fraccién. Por ejemplo, (2/3) x (4/5) = 8/15.

4 )

O Autoevaluacion

¢ Cual es el resultado de (13 x 17) — (12 x 15)?
19
21
33

45
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Primero, multiplica 13 por 17 para obtener 221. Luego, multiplica 12 por 15
para obtener 180. Finalmente, resta 180 de 221 para obtener 41.
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Solucion

1. Incorrecto
2. Incorrecto
3. Opcidn correcta
4. Incorrecto

P e e e Y

Six x 7 x4 =224, s cual es el valor de x?

O 8

@)
O 10
O 12

Primero, simplifica la ecuacién dividiendo 224 entre 7 para obtener 32. Luego,
divide 32 entre 4 para obtener 8, que es el valor de x.
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Solucion

1. Opcidn correcta
2. Incorrecto
3. Incorrecto
4. Incorrecto

¢ Cual es el resultado de (25 x 14) + (5 x 2)?

O 70
O 60
O 50
O 80
Primero, multiplica 25 por 14 para obtener 350. Luego, multiplica 5 por 2 para
. obtener 10. Divide 350 entre 10 para obtener 35.
Incorrecto
Incorrecto
Incorrecto
Y 4
Solucion

1. Opciodn correcta
2. Incorrecto
3. Incorrecto
4. Incorrecto
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¢ Qué resultado obtienes al multiplicar 18 x (7 + 3) y restar 9 x (4 — 2)?
O 180

O 190
O 200
O 210

Primero, calcula la expresion dentro del paréntesis: 7+3 =10y 4—-2 = 2.
Luego, multiplica 18 x 10 = 180 y 9 x 2 = 18. Finalmente, resta 18 de 180 para
obtener 162.
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Solucion

1. Opciodn correcta
2. Incorrecto
3. Incorrecto
4. Incorrecto

P e e e e Y

¢, Cual es el valor de (21:19) ?
O 57
O 66
O 57
O 76
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Primero, multiplica 21 por 19 para obtener 399. Luego, divide 399 entre 7 para
obtener 57.

Solucion

1. Incorrecto
2. Incorrecto
3. Opciodn correcta
4. Incorrecto
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4.1. Multiplicacion de Numeros Naturales

La multiplicacion es una herramienta que utilizamos frecuentemente en la vida
cotidiana, especialmente en situaciones donde necesitamos sumar repetidamente el
mismo valor.

Por ejemplo, si vamos a comprar 5 barras de pan y cada una cuesta 80 céntimos, podriamos
sumar 80 + 80 + 80 + 80 + 80, pero lo mas eficiente es multiplicar:

5 x 80 = 400 céntimos (o0 4 euros).

Por lo tanto, cuando tenemos una suma repetida del mismo valor, la multiplicacion es la mejor
opcion.

El numero que se repite, en este caso 80, se llama multiplicando.

La cantidad de veces que se repite, en este caso 5, se llama multiplicador.

Tanto el multiplicando como el multiplicador se conocen como factores, y el resultado se
llama producto.

El simbolo que utilizamos para la multiplicacion es "x" o "-", y se lee como "por".

En una calculadora, usamos la tecla ™" para realizar multiplicaciones, mientras que en un
ordenador, se suele utilizar el simbolo "*".

Ejemplo de multiplicacion:
Vamos a realizar la multiplicacion de 326 x 45.
c.d.u

326
x45

X 5 Primero, multiplicamos 326 por 5

326
x45 Luego, multiplicamos 326 por 4 y colocamos el resultado

1830 debajo de las decenas.
1304

326
x45
1830 Por ultimo, sumamos los resultados obtenidos.
1304
14870



O Rellenar huecos

Realiza las siguientes multiplicaciones:

a) 2306 x 305 = ([ GTEED
b) 7650 x 400 = (D
c) 3785 x 501 = (D

Enviar

O Rellenar huecos

Completa las siguientes expresiones:

a) 425 x 100 = ([} GEGED

b) 632 x ([ = 6320

c) ([ x 1000 = 35000

Enviar




4.1.1. Propiedades de la multiplicacion

Propiedades de la multiplicacién

a) Propiedad conmutativa:

El orden de los factores no altera el producto: a - b = b - a Es decir; da lo mismo multiplicar 3 - 4,
que 4 - 3, pues el resultado da 12 en ambos casos.

b) Propiedad asociativa:

Para multiplicar dos o0 mas factores se pueden asociar dos de ellos y el resultado no varia: (a - b) -
c=a-(b-c)

Si tienes que multiplicar un producto de tres factores, como 5 - 7 - 2, se pueden multiplicar dos
cualesquiera de ellos y el resultado multiplicarlo por el tercero. En este caso es muy facil
multiplicar 5 - 2 =10, y luego, 10 - 7 = 70. La notacién matematica seria: (5-2)-7=10-7=70

c) Propiedad distributiva:

Vamos a realizar las siguientes operaciones de dos formas diferentes:
5x (4 +3)

1%)5x(4+3)=5x7=35
22)5x(4+3)=5x4+5x3=20+15=35

En general:

a-(b+tc)=a-b+a-c

Esta propiedad también se puede aplicar si en vez de una suma tenemos unaresta:a- (b-c)=a
“b-a-c

La operacién inversa a la distributiva es sacar factor comun:
Ejemplos resueltos Sacar factor comun:
a)5x4+5x3=5x(4+3)

b)3x7-3x2=3x(7-2)
C)4x7-4x3+5x4=4x(7-3+5)

d)3-a+5a=(3+5)a=8a



4.1.2. Casos particulares de la multiplicacién

a. Multiplicacion de un numero por la unidad seguida de ceros: Para multiplicar cualquier
numero por la unidad seguida de ceros, se escribe este numero y se afiaden tantos ceros
como lleve la unidad. 34 x 1000 = 34000 10000 x 15 = 150000 En algunos casos el producto
de dos numeros se hace mas facilmente, si uno de los factores se descompone en una
suma de dos sumandos uno de los cuales es la unidad seguida de ceros: 15 x 102 = 15 x
(100 + 2) = (15 x 100) + (15 x 2) = 1500 + 30 = 1530 Hemos aplicado el producto de la
unidad seguida de ceros y la propiedad distributiva.

b. Multiplicacion de niumeros que terminan en cero: Para multiplicar dos 0 mas numeros
seguidos de ceros se multiplican dichos numeros, prescindiendo de los ceros, y se afiade a
ese producto tantos ceros como haya en los dos factores: 400 x 30 = 12000 2700 x 60 =
162000

&> Ejercicio Resuelto

Ejercicio:

1. Multiplicacién por una unidad seguida de ceros: Calcula 82 x 1000

2. Descomposicion para facilitar la multiplicacién: Usa la propiedad
distributiva para resolver 23 x 105 descomponiendo el 105 como 100 + 5

3. Multiplicacion de numeros que terminan en ceros: Calcula 400 x 70

Mostrar retroalimentacion

1. Multiplicacion por una unidad seguida de
ceros:

82 x 1000

Solucion: Solo tienes que escribir el nUmero 82 y afadirle los tres ceros del
1000.

82 x 1000 = 82000

2. Descomposicion para facilitar la




multiplicacion:

Solucion: Descomponemos el 105 como 100+ 5100+5, y aplicamos la

propiedad distributiva.

23 x 105 =23 x (100 + 5) = (23 x 100) + (23 x 5)
Resolvemos cada parte:
23 x 100 = 2300
23 x5=115
Sumamos los resultados:
2300 + 115 = 2415

Resultado: 23 x 105 = 2415

3. Multiplicacion de nimeros que terminan en
ceros:

400 x 70

Solucion: Primero multiplicamos los nimeros sin los ceros:
4 x7=28

Luego, contamos los ceros: hay 3 ceros en total (dos de 400 y uno de 70).
Anadimos estos tres ceros al resultado:

28 seguido de 3 ceros = 28000

Resultado: 400 x 70 = 28000

P e e T e e e

N N N R R N N R N N N N N e

&% caso practico

Saca factor comun:
a)3-b+5b-2b
b) 6x4 + 3x4 + 2x4
c)6-a+6'b

d)2-a+2c




Mostrar retroalimentacion

3b+5b-2b=3+5-2)b,
6x4+3x4+2x4=6+3+2)x4
6-a+6:b=06(a+Db)

2-a+2-c=2-(a+¢c)




4.2. Multiplicacion Numeros Enteros

Supuesto 1: Aumento de Temperatura

Hoy, a las seis de la mafana, la temperatura era de 5 °C. Cada hora, la temperatura sube 2 °C.
¢ Qué temperatura habra a las diez de la mafana?

Entre las seis y las diez han pasado 4 horas, por lo que el incremento total sera de:
4 x2=8°C.
Por lo tanto, la temperatura a las diez sera:
5+8=13°C.
Las operaciones realizadas son una multiplicaciéon y una suma de numeros enteros:
(+4)x(+2)= +8°C

(+5)+(+8 = +13°C

Supuesto 2: Disminucion de Temperatura

Si la temperatura hubiera bajado 2 °C por hora, la disminucion total seria de:
4x(-2)= —8°C.
Por lo tanto, la nueva temperatura seria:
5+(—8)= —3°C.
Las operaciones a realizar son:
(+4)x(=2)= =8°C

(+5)+(-8)= —3°C

Supuesto 3: Retrocediendo en el Tiempo con Aumento

Si son las diez de la mafiana y sabemos que durante las ultimas 4 horas la temperatura ha
subido 2 °C por hora, podemos calcular que hace cuatro horas la temperatura era 8 °C menos:

(—4)x(+2)= -8°C.
La temperatura hace cuatro horas era:

5+(-8) = —3°C.

Supuesto 4: Retrocediendo en el Tiempo con



Disminucidén
Si la temperatura ha estado bajando 2 °C por hora durante las ultimas 4 horas, podemos
deducir que hace cuatro horas la temperatura era 8 °C mayor que ahora:
(4 x(-2)= +8°C.
Por lo tanto, la temperatura hace cuatro horas era:

5+(+8)=13°C,

Regla de los Signos en la Multiplicacién

Para multiplicar dos numeros enteros, primero se multiplican sus valores absolutos. El signo del
resultado depende de los signos de los factores:

Si ambos numeros tienen el mismo signo, el resultado es positivo.
Si los numeros tienen signos opuestos, el resultado es negativo.

Esto se conoce como la regla de los signos:

(+)x(+)=(+)

(=)x(=)=(+)
(£)x(=)=(-)
(=) x(+)=(-)
Ejemplos:

(+5)x(+3)= +15

(=5)x(=-3)= +15

(+5)x(-3)= —15

e D

ECUERDA

Regla de los signos en la multiplicacion:




-

(F)x(=)=(-)
(=)x(+)=(-)
Cuando multiplicas dos numeros enteros:

Si los signos son iguales, el resultado es positivo.
Si los signos son diferentes, el resultado es negativo.

&

O Rellenar huecos

Realiza las siguientes multiplicaciones:
a) (-4) - (+2) = (B

b) (+3) - (+7) = (D

c) (+3) - (-5) = (D

d) (-5) - (-12) = (D

e)2-(-3) =l

45 2=

9)3- (-3 (7)=1lD

h) (-2) - (-5) - (-9) = (D

J

O Rellenar huecos

Realiza estas operaciones:
a)3-(:3)+4-(2)+(4) (-5) =D
b)-2-[6+5-(-4-2) = (D
c)17-9-2-(-5)- (-4) = (D
d)2-(6+4)-(1-8)+ (1) 6+1)-1=




Averiguar la puntuacion [l Mostrar retroalimentacion i Mostrar/Eliminar las respuestas

e

8)3(-3)+4°(-2)+(-4)+(-5)=-9-8+20=20-17 =3
b)2+[6+5+(4-2)]=-2-[6+5-(6)]=-2-(-6-30)=-2-(-36) = 72
7-9+2-(-5)+(-4)=17-18 - (+20) = 17 - 18 =20 = 17 - 38 = -21
cB+4)-(1-8+(1)B+1)=1=2-10=(-7)+(-1)-7-1==20+7

=
I’\)—L

R N N R N




5. CONCEPTO DE RAIZ Y POTENCIA

La potencia es una operacion matematica que permite expresar la multiplicacion
repetida de un numero por si mismo de manera simplificada.

Se define como:

donde:

a es la base.
n es el exponente.

Ejemplo: Si tienes 34 esto significa que estas multiplicando 3 por si mismo cuatro veces:
3%=3%x3x3x3=8l1
Propiedades importantes de las potencias:

1. Producto de potencias con la misma base: ¢ x a" = a

2. Cociente de potencias con la misma base: — =" "

3. Potencia de una potencia: (¢")" = o™ ™"
4. Potencia de un producto: (ab)" = a" x b"

n n
5. Potencia de un cociente: (Z) = —

Raiz

La raiz es la operacion inversa de la potencia. Se utiliza para encontrar el numero que, elevado a
una determinada potencia, da como resultado el numero original. Se denota con el simbolo de la
raiz cuadrada (V) o con una raiz en general (\[n]).

La raiz cuadrada de un numero xx se denota como:

NE

O Autoevaluacion

¢ Qué resultado se obtiene al elevar 3 a la potencia de 4 (34)?




12
81
27

64

Correcto. 3434 significa 3 multiplicado por si mismo 4 veces: 3 x 3 x 3 x 3 = 81
' 3x3x3x3=81. El exponente indica cuantas veces se multiplica la base por si
' misma.
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Solucion

1. Incorrecto
2. Opcién correcta
3. Incorrecto
4. Incorrecto

P I e e e e e i Y

¢Cudl es la expresién equivalente a /49 x /162

O s

O 21

O 32
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Incorrecto

Opcidn correcta

Incorrecto
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O 2032
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5.1. Potencias

Si tenemos que multiplicar el mismo numero varias veces, recurrimos a la
potenciacion.

En la potenciacion se parte de dos numeros: base y exponente. Se trata de hallar otro numero
llamado potencia. Potencia es el resultado de multiplicar la base por si misma tantas veces como

indica el exponente.

Ejemplo: 53=5.5.5=125. Se lee: 5 elevado a 3 igual a 125.

3 = Exponente

M Base

base &xPonente =notencia

Base: es el numero que se multiplica por si mismo.
Exponente: indica cuantas veces se multiplica la base.
Potencia: es el resultado de la multiplicacion repetida.

Las potencias con exponente 2 se llaman cuadrados, y las de exponente 3 se denominan
cubos. El resultado de una potencia con exponente 2 se conoce como un cuadrado perfecto.

Por ejemplo, 49 es un cuadrado perfecto porque:

72 =49

O Autoevaluacion

¢ Qué resultado obtenemos al elevar 3 al cubo?

6

27
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Correcto. Elevar 3 al cubo significa multiplicar 3 por si mismo tres veces:
3x3x3=273 \times 3 \times 3 = 273x3x3=27. Por lo tanto, el resultado es 27.
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Solucion

1. Incorrecto
2. Incorrecto
3. Opciodn correcta
4. Incorrecto

P e e Tt

¢ Cual es la base y el exponente en la expresion 9%?
O Base: 9, Exponente: 2
O Base: 2, Exponente: 9
O Base: 2, Exponente: 9
O

Base: 9, Exponente: 1

Correcto. En la expresién 92, el nimero 9 es la base y el 2 es el exponente. La
base es el nUmero que se multiplica, y el exponente indica cuantas veces se
multiplica la base por si misma.
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Incorrecto
. Incorrecto
'Solucién
: 1. Opciodn correcta
2. Incorrecto
; 3. Incorrecto
: 4. Incorrecto

¢Cual de los siguientes numeros es un cuadrado perfecto?

O 25
O 27
O 30
O 40

Correcto. Un cuadrado perfecto es el resultado de elevar un nimero entero al

' cuadrado. En este caso, 52 =25, asi que 25 es un cuadrado perfecto. Los
otros nimeros no son cuadrados perfectos.
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Solucion

1. Opcion correcta
2. Incorrecto
3. Incorrecto
4. Incorrecto

P e e e e Y

Si 2* = 32, ¢cual es el valor de x?

O 4

=3
0
o
3
®
Q
Q
o

Correcto. Para resolver 2* = 32, necesitas encontrar el exponente que hace

que 2 multiplicado por si mismo varias veces dé 32. En este caso, 2° = 32. Asi
que x = 3.

P

=3
0
o}
3
®
Q
Q
o

=3
0
o
3
®
Q
Q
o

Solucion
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1. Incorrecto
2. Opciodn correcta
3. Incorrecto
4. Incorrecto
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5.2. Raices cuadradas

Hemos visto en el apartado anterior, que el cuadrado de un numero es el resultado de multiplicar
ese numero por si mismo.

Ejemplo: 82 = 8-8 = 64

Calcular la raiz cuadrada de un numero es hacer la operacion contraria a su cuadrado, es decir es
hallar otro numero que al ser multiplicado por si mismo da como resultado el nUmero primero.

Ejempilo: V64 =8

Llamamos cuadrado perfecto al numero cuya raiz cuadrada es un numero entero.

Algunos cuadrados perfectos o raices cuadradas exactas son:

%=1 H2 =121
P 122 = 144
32, ="9 132 = 169
42 = 16 14> = 196
5% =25 15 = 225
6> = 36 16> = 256
7?7 = 49 17> = 289
82 = o4 182 = 324
92 = 81 192 = 361
102 = 100 202 = 400

Las partes de que consta una raiz cuadrada son:

1. Radical: es el simbolo que indica que es una raiz cuadrada.

2. Radicando: Es el numero del que se obtiene la raiz cuadrada.

3. Raiz: Es propiamente la raiz cuadrada del radicando; es decir el resultado.
4. Resto: Es lo que sobra del proceso para resolver la raiz cuadrada.



radical
indice |

N
za:
\

radicando

raiz

b/

¢,Como calcular la Raiz cuadrada?

Pasos a seguir

1.

2.

1.

12.

En el radicando sefialamos grupos de dos cifras empezando por la derecha.

Calculamos mentalmente la raiz cuadrada del primer grupo de la izquierda, sin que
sobrepase. La operacion de hacer el cuadrado de esa cifra la colocamos en una linea a la
derecha.

. Restamos ese cuadrado del primer grupo de cifras.
. Si la resta ha sido posible colocamos la cifra arriba, en la raiz.

. Bajamos del radicando las dos cifras siguientes y las colocamos a la derecha del resto

actual.

. Abajo, a la derecha, en una nueva linea, ponemos el doble de la raiz actual.

. Para calcular la nueva cifra de la raiz cogemos aparte el numero de abajo izquierda, le

quitamos la cifra de la derecha y le dividimos por el que hemos puesto a la derecha.

. La cifra asi obtenida la juntamos a las de abajo derecha y multiplicamos todo ello por esa

cifra. El producto resultante no debe ser mayor que el numero del resto actual, si fuese
mayor habria que probar con una cifra una unidad menor que la anterior.

. Lo colocamos a la izquierda y lo restamos.

. Si la resta ha sido posible colocamos arriba, en la raiz la cifra por la que habiamos

multiplicado.

Si el radicando tiene mas grupos de dos cifras, se baja el siguiente grupo de cifras y se
continua el proceso de la misma manera hasta el final.

Doble de la raiz actual .



Veamos un ejemplo:

J 89224 [298

-4 149x 9 = 441
492 1588 x 8 = 4704
441
5124
4704
420

El resto de cualquier raiz cuadrada nunca puede ser mayor que el doble de la raiz.

Para comprobar que hemos hecho bien la raiz cuadrada existe una prueba que consiste en
multiplicar la raiz obtenida por si misma, sumarle el resto y debemos obtener el radicando. Es
decir:

(298 x 298) + 420= 89224

Si quisiéramos calcular con mayor precision y exactitud el resultado podriamos sacar cifras
decimales. Para ello pondriamos una coma en la raiz e iriamos afadiendo en el radicando
grupos de dos ceros hasta donde quisiéramos precisar.

En el caso de que tuviéramos que calcular la raiz cuadrada con cifras decimales, se sigue el
mismo procedimiento que para los numeros naturales, con alguna pequena modificacién.

Se sefalan grupos de dos cifras contando desde la coma, en la parte entera y en la parte
decimal.

Se obtiene la raiz cuadrada de la parte entera siguiendo los mismos pasos que si fuese un
numero natural.

Terminada la parte entera, se pone coma en la raiz.

Se bajan las dos cifras decimales siguientes. En caso de que el radicando no tenga cifras
decimales o tenga solamente una se ponen ceros hasta completar dos cifras.

Se continda el mismo proceso que si se tratase de la parte entera. Se da por terminada la
operacion cuando se hayan bajado todas las cifras decimales del radicando.

O Rellenar huecos

Escribe en forma de potencia siguiendo el patron siguiente (base elevado a
exponente. Ej.: 7 elevado a 2):

a) 66666 =) elevado a
b) 10-10 = (i) elevado a 2
c)2:2:2:2:2-2-2 = [ elevado a [{§

d)a-a-a-a= ) elevado a {§§




e)7r-7-77= . elevado a .

f)4-4-4 = . elevado a .

Enviar

P I Y

T = e = Fo PR

-

O Rellenar huecos

Expresa y calcula:

JEE
b) 6° = (I
c)5* = (D
d)2° = @

G Rellenar huecos

Calcula las siguientes raices cuadradas:

1225




Solucion : ([l

N
Solucion : -

2401
Solucion : -

N

Solucion : -
Averiguar la puntuacion [ Mostrar retroalimentacion il Mostrar/Eliminar las respuestas
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6. DIVISION DE NUMEROS

La divisidon es una de las operaciones fundamentales en aritmética, junto con la
suma, resta, y multiplicacion. Su propédsito es repartir un numero en partes iguales
o determinar cuantas veces un numero esta contenido en otro. A continuacion,
exploraremos el concepto y los diferentes métodos para realizar divisiones de
nameros.

}

20+-4=5

Division. Fuente: Wikipedia. Autor: Desconocido. Licencia: Dominio publico

Conceptos Basicos

1. Dividendo: Es el niumero que se va a dividir.

2. Divisor: Es el numero por el cual se va a dividir el dividendo.

3. Cociente: Es el resultado de la division.

4. Residuo: Es lo que queda después de hacer la division si no es exacta.

Por ejemplo, en la division 20 + 6:
Dividendo: 20
Divisor: 6
Cociente: 3 (porque 6 cabe 3 veces en 20)
Residuo: 2 (porque 20 - (6 x 3) = 2)
Métodos de Divisién

1. Division Exacta

Cuando el residuo es 0, decimos que la division es exacta. Por ejemplo, 15 +3 =5, ya
que 15 dividido por 3 es 5 y no hay residuo.
2. Divisién con Residuo

Cuando el residuo no es 0, decimos que la divisidn no es exacta. Por ejemplo, 20 + 6 =
3 con un residuo de 2. Esto se puede escribir como 20 =6 x 3 + 2.
3. Divisién Larga


https://es.wikipedia.org/wiki/Divisi%C3%B3n_(matem%C3%A1tica)
https://es.wikipedia.org/wiki/Divisi%C3%B3n_(matem%C3%A1tica)

Este método es util para dividir numeros grandes. Consiste en dividir paso a paso,
restar y bajar digitos hasta obtener el cociente y el residuo.
Ejemplo: Para dividir 456 + 12:

Se toma el primer digito (4) y se verifica cuantas veces cabe 12 en él. Como 12 no
cabe en 4, se toma los primeros dos digitos (45). 12 cabe en 45 tres veces (12 x 3 =
36).
Se resta 36 de 45, obteniendo 9. Se baja el siguiente digito (6) para obtener 96.
12 cabe en 96 ocho veces (12 x 8 = 96). Se resta 96 de 96, obteniendo 0.
El cociente es 38 y el residuo es 0.

4. Division por Decimales

Para dividir con numeros decimales, se convierte el divisor en un numero entero
multiplicandolo por 10, 100, etc., segun sea necesario. Luego, se divide normalmente.
Ejemplo: Para dividir 7.2 + 0.4:

Multiplicamos el divisor por 10 para obtener 4 (0.4 x 10 = 4).
Multiplicamos el dividendo por 10 para obtener 72 (7.2 x 10 = 72).
Ahora dividimos 72 + 4 = 18.

Propiedades de la Division
1. Division por 1:

Cualquier numero dividido por 1 es el mismo numero. Ejemplo: 8 + 1 = 8.
2. Divisién por si mismo:

Cualquier numero dividido por si mismo (excepto el 0) es 1. Ejemplo: 9 + 9 = 1.
3. Division por 0:

No se puede dividir un numero entre 0, ya que no tiene sentido matematico.
Aplicaciones de la Divisién

Problemas de Reparto: Dividir una cantidad de objetos entre un numero de personas.
Calculo de Proporciones: Encontrar partes proporcionales en recetas o mezclas.

Problemas de Tiempo: Determinar la cantidad de tiempo que se puede dividir en intervalos
iguales.

¥ Ejercicio Resuelto

Ejercicios Practicos
1. Division Simple:
72+8=7

144 - 12 =7
2. Problemas con Residuo:




85+7=7?
56 +9="7
3. Divisiéon con Decimales:

54+06=7
8.7+15=7

Mostrar retroalimentacion

Division Simple:

1.72+8=9
2.144+12=12

Problemas con Residuo:

1.85+7=12
2.56+9 =065

Division con Decimales:

1.54+0.6=9
2.87+15=58

B T e
B N N R

Autoevaluacion

"La division de un numero entero entre 0 siempre resulta en un numero
entero."

O Verdadero O Falso

Falso

La divisién entre 0 no esta definida en matematicas, ya que no hay ningun
nuimero que se pueda multiplicar por 0 para obtener un nimero distinto de
0. Por lo tanto, no se puede dividir por 0.

P
R N

"Dividir un numero entero por 1 siempre da como resultado el mismo numero
entero."




O Verdadero O Falso

Verdadero

Dividir un ndmero por 1 no cambia el valor del nimero. Por ejemplo, 7
dividido por 1 es 7.

"La division de dos numeros negativos siempre resulta en un numero
positivo.”

O Verdadero O Falso

Verdadero

Cuando divides dos numeros negativos, los signos negativos se cancelan
entre si, resultando en un numero positivo. Por ejemplo, (-8) + (-4) = 2.

"El resultado de la division de un niumero decimal por otro nimero decimal
puede ser un numero entero."

O Verdadero O Falso

Falso

Es posible que el resultado de la division de dos numeros decimales sea un
numero entero. Por ejemplo, 0.6 + 0.3 = 2.

"Cuando dividimos un niumero entero positivo por un nimero entero negativo,
el resultado siempre es negativo.”

O Verdadero O Falso

Verdadero

Dividir un nimero entero positivo entre un nimero entero negativo da como
resultado un niumero negativo. Por ejemplo, 9 + (-3) = -3.




6.1. Division de Numeros Naturales

La divisidn es una operacion que utilizamos frecuentemente en la vida cotidiana, especialmente
cuando se trata de repartir o distribuir algo en partes iguales.

Por ejemplo, si tenemos 84 huevos y queremos empaquetarlos en cajas de 12 huevos por
docena, necesitamos calcular cuantas docenas obtendremos. Para ello, realizamos la division:

Buscamos un numero que, al multiplicarlo por 12, nos dé 84. En este caso, la division seria:
84+12=7

Por lo tanto, tendremos 7 docenas de huevos.

Los términos de la division:

1. Dividendo.
2. Divisor.

3. Cociente.
4. Resto.

Ejemplo:

Dividendo: 23 (numero total de elementos a repartir)

Divisor: 5 (numero de grupos en los que se reparte el dividendo)
Cociente: 4 (numero de elementos que pertenecen a cada grupo)
Resto: 3 (elementos que quedan sin agrupar después de la division)

23 5
-20 4
3

El simbolo comunmente utilizado para representar la division es el signo + o la barra oblicua /.
Ejemplos:

Usando el signo de division: 23 + 5
Usando la barra oblicua: 23/5

Ambos simbolos son correctos y se usan segun el contexto o la preferencia. En matematicas,
también es frecuente utilizar la notacién de fracciéon para representar la division, donde el
dividendo se coloca sobre el divisor:

23

Esta notacidn es especialmente util para expresiones mas complejas o fracciones.[Math
Processing Error]



¥ caso practico

Resuelve los siguientes problemas:

a) Un grifo deja salir 15 litros de agua por minuto. ;Cuanto tiempo tardara en
llenar un depdsito de 675 litros?

b) ¢ Cuantos afos son 5475 dias? Considera que un ano tiene 365 dias.

c) Queremos guardar 768 latas de refresco en cajas que contienen 24 latas cada
una. ;Cuantas cajas se necesitan?

d) Maria, Antonio y Ana coleccionan sellos. Su tio tiene 235 sellos para repartir
equitativamente entre los tres. ;Cuantos sellos puede dar a cada uno? ;Sobrara
algun sello?

Mostrar retroalimentacion

a) 675 : 15 = 45 minutos
' b) 5475 : 365 = 15 afios
. C) 768 : 24 = 32 latas

d) 235 : 3 = Cociente: 78; Resto: 1. 78 sellos a cada uno y sobra un sello

R R R N

O Rellenar huecos

Realiza las siguientes divisiones:
a) 49067 : 31

Cociente = (D

Resto = (i

b) 34597 : 475
Cociente = ([}
Resto = (D




-

Averiguar la puntuacion [l Mostrar/Eliminar las respuestas

N

~

O Rellenar huecos

Indica el cociente de las siguientes divisiones:
a) 54000 : 1000 = (i

b) 7100 : 10 = ([P

c)470:10 = ([

d) 31000 : 100 = (P

Averiguar la puntuacion l Mostrar retroalimentacion i Mostrar/Eliminar las respuestas

e e e e m .

T = oo

J




6.1.1. Cociente por defecto y por exceso

¢, Qué ocurre si queremos hacer la division 42+5?

No existe ningun numero natural que, al multiplicarse por 5, nos dé exactamente 42. Sin embargo,
podemos aproximarnos:

5 x 8 = 40(se queda corto)
5 x 9 =45 (se pasa)

Por lo tanto, 8 es el cociente por defecto, ya que 8 x 5 = 40, que no alcanza los 42, mientras que
9 es el cociente por exceso, ya que 9 x 5 = 45, que excede el valor de 42.

Dependiendo del problema, en algunas situaciones es mas util utilizar el cociente por defecto y en

otras, el cociente por exceso.

Propiedad fundamental de la division con resto:

En una divisién con cociente por defecto, se cumple la siguiente propiedad:
dividendo = (divisor % cociente) + resto

Esto nos permite comprobar si hemos realizado correctamente la division.
Por ejemplo, para la divisién 74 + 9, tenemos:

74 =9 x 8 +2

Aqui, 88 es el cociente y 22 es el resto.

4 )

O Autoevaluacion

En la division 42 : 5, el cociente por defecto es 8 porque 5 x 8 = 40, que es
menor que 42.

O Verdadero O Falso

Verdadero

es menor que 42, y no podemos usar 9 ya que 5 x 9 = 45, que excede 42.

El cociente por defecto es 8 porque al multiplicar 5 por 8 obtenemos 40, que

En la misma division 42 : 5, el cociente por exceso es 9 porque 5 x 9 = 45, que
es mayor que 42.




O Verdadero O Falso

Verdadero

El cociente por exceso es 9 porque al multiplicar 5 por 9 obtenemos 45, que
es mayor que 42, y por lo tanto excede el dividendo.

El cociente por defecto y el cociente por exceso en la divisién 42 : 5 son
siempre necesarios para determinar el resto de la division.

O Verdadero O Falso

Falso

Aunque el cociente por defecto y por exceso son Utiles para comprender el
rango en el que se encuentra el cociente real, no siempre es necesario
calcular ambos para determinar el resto de la divisién. El resto se puede
encontrar directamente restando el producto del divisor y el cociente por
defecto del dividendo.

Si el cociente por defecto en una division es 8, esto significa que el cociente
real debe ser exactamente 8.

O Verdadero O Falso

Falso

El cociente real puede ser mayor que 8 si el cociente por defecto no alcanza
para llegar al dividendo. Por ejemplo, en 42 : 5, el cociente real es 8 con un
resto de 2. Aunque 8 es el cociente por defecto, el cociente real podria ser 8
con un resto, o en otro caso, podria ser 9 si el problema se formula de
manera que el cociente exacto es necesario sin considerar el resto.

En toda division, el cociente por exceso siempre se puede utilizar para
calcular el resto de la division.

O Verdadero O Falso

Verdadero

El cociente por exceso puede utilizarse para calcular el resto, ya que al
multiplicar el divisor por el cociente por exceso, puedes restar el resultado
del dividendo para obtener el resto.




6.1.2. ;Como se realiza una division?

Vamos a realizar la division 14503 = 70

1. Primero, vemos cuantas veces cabe 70 en las primeras cifras de 14503.
Empezamos con 145:

145 +70 =2 (porque 70 x 2 = 140)

El resto es 145 — 140 = 5. Ahora bajamos el siguiente digito, el 0.

2. Ahora, dividimos 50 entre 70, lo que no es posible porque 70 es mayor que 50.
Por lo tanto, agregamos un 0 al cociente y bajamos el siguiente digito, el 3.

3. Finalmente, dividimos 503 entre 70:

50370 =7 (porque 70 x 7 = 490)

El resto es 503 — 490 = 13.

Por lo tanto, el cociente de la division es 207 con un resto de 13.

La respuesta completa es:

14503 =+ 70 = 207 con resto 13

Resumen - Ejemplo de como se realiza una division = dividir 14503 :

14503 | 70

14503 | 70
140 2
5

14503 | 70
140 207
503
490
13

70

Si queremos dividir por dos cifras deberemos empezar tomando del
dividendo dos cifras, si vemos que es menor que el divisor tomaremos 3
cifras.

Por ejemplo: 14503 : 70 =

Como 14 es menor que 70 debemos tomar las tres primeras cifras, es decir
145, dividimos por 70 y esto dard por resultado 2, lo escribimos en el
cociente,multiplicamos 2 x 70 = 140, lo escribimos y restamos: 145 -140 = 5.

Ahora bajamos el 0 y repetimos el mismo proceso. Podemos pensar que 370
: 53 son 7, pero al multiplicar 7 . 53 = 371, obtenemos un nimero mayor que
370, luego, pondremos en el cociente un 6 multiplicamos 2 x 70 = 140, lo
escribimos y restamos: 145 -140 = 5, luego bajamos la siguiente cifra que es
un 0, se nos forma el nimero 50 que deberemos dividir por 70 pero como es
menor que el colocamos un 0 en el cociente. Finalmente bajamos la Ultima
cifra y nos quedara formado 503. Cuantas veces cabe 70 en 5037 La
respuesta es 7, lo colocamos en el cociente y seguimos como siempre.



El cociente nos quedara 207 y el resto 13 (recuerda que siempre debe ser
menor que el divisor).

Comprobamos: 207 x 70 + 13 = 14490 + 13 = 14503

Se debe cumplir siempre que el resto debe ser menor que el divisor.

(

O Autoevaluacion

Para dividir 14503 entre 70, siempre es necesario tomar dos cifras del
dividendo al comenzar el proceso, incluso si estas cifras son menores que el
divisor.

O Verdadero O Falso

Falso

Cuando el dividendo tiene mas cifras que el divisor, se comienza tomando
tantas cifras del dividendo como sea necesario hasta que el numero
formado sea mayor o igual que el divisor. En el caso de 14503 y 70, se
comienza tomando las tres primeras cifras (145) porque 14 es menor que
70. Por lo tanto, no siempre se toman dos cifras al comenzar el proceso.

P
T N R .

Si al dividir 14503 entre 70 obtenemos un cociente de 207 y un resto de 13, el
resultado de la division sera 14503.

O Verdadero O Falso

Verdadero

Comprobando, 207 x 70 + 13 = 14490 + 13 = 14503, por lo que el resultado
es correcto. La comprobacion confirma que la divisidon esta bien realizada.

Al realizar la divisidon, se obtiene el cociente de 207 y el resto de 13.

e

En el proceso de division de 14503 entre 70, después de obtener el cociente 2
con el numero 145, la resta de 145 - 140 da 5.

O Verdadero O Falso

Verdadero

Después de dividir 145 por 70, se obtiene el cociente 2. Multiplicando 2 por
70 se obtiene 140. La resta de 145 - 140 es efectivamente 5, que es el resto

B il e



después de la primera etapa del proceso. .

Cuando se divide 370 entre 53, si el resultado de multiplicar el cociente
tentativo por el divisor es mayor que el dividendo, se debe disminuir el
cociente.

O Verdadero O Falso

Verdadero

Si al dividir 370 entre 53 se prueba con un cociente tentativo de 7, la
multiplicacion 7 x 53 da 371, que es mayor que 370. En tal caso, se debe
disminuir el cociente. En este ejemplo, se ajusta a 6, ya que 6 x 53 = 318,
que es adecuado para el dividendo.

R
T N N

El resto en una division debe siempre ser mayor o igual al divisor.

O Verdadero O Falso

Falso

En una divisién, el resto debe ser menor que el divisor. En el ejemplo dado,
el resto de 13 es menor que 70, cumpliendo con esta regla. Si el resto fuera
mayor o igual que el divisor, se necesitaria realizar mas pasos en el proceso
de division.

e e e e e e m
e e s




6.1.3. Division por la unidad seguida de
ceros

Para encontrar el cociente en una division en la que el dividendo y el divisor terminan
en ceros, podemos simplificar el proceso eliminando tantos ceros del dividendo
como tenga el divisor. Esto es posible siempre que el dividendo tenga al menos la
misma cantidad de ceros que el divisor. Si no es asi, en temas posteriores
aprenderemos otros métodos para resolver este tipo de divisiones.

Ejemplo: Para dividir 4800 + 100, eliminamos dos ceros del dividendo (porque el
divisor tiene dos ceros), lo que simplifica la division a 48 + 1 = 48.

Ejemplos de divisiones:

1. 5300+100 = 53
2.580+10 =58
3. 4500+100=45
4. 220+10=22

Ejemplo resuelto:

Para una excursion de fin de curso, se han inscrito 249 personas, y vamos a contratar autobuses
de 55 plazas. s Cuantos autobuses seran necesarios?

Realizamos la division:
249 =~ 55 =4 con un resto de 29

Esto significa que se pueden llenar 4 autobuses completos, pero aun quedarian 29 personas
sin plaza, por lo que necesitaremos un autobus adicional.

Por lo tanto, la respuesta correcta es: Se necesitaran 5 autobuses.

4 )

O Autoevaluacion

Para dividir 5300 entre 100, se puede tachar los ceros del dividendo que
coincidan con los ceros del divisor, lo que deja 53 como resultado.

O Verdadero O Falso




Verdadero

Al dividir 5300 entre 100, se pueden tachar dos ceros del dividendo,
resultando en 53. Esto es porque dividir por 100 implica mover el punto
decimal dos lugares hacia la izquierda, lo que simplifica el problema a 53.
Por lo tanto, la afirmacidn es correcta.

P
T e =t

Para dividir 580 entre 10, el resultado es 58.

O Verdadero O Falso

Verdadero

Dividir 580 entre 10 implica mover el punto decimal una posicién hacia la
izquierda, resultando en 58. Asi que la afirmacion es correcta.

P
T =P

Para determinar cuantos autobuses de 55 plazas se necesitan para 249
personas, el cociente de la division 249 entre 55 es 5 y el resto es 29.

O Verdadero O Falso

Falso

Al dividir 249 entre 55, el cociente es 4 y el resto es 29 (249 - 55*4 = 29). Por
lo tanto, se necesitan 4 autobuses para llenar completamente y un autobus
adicional para las 29 personas restantes. Por eso, el numero total de
autobuses necesarios es 5, no 5 con un resto. La afirmacion es incorrecta.

e e e e e m

Cuando se divide un numero terminado en ceros por una unidad seguida de
ceros, el resultado siempre sera el numero obtenido al tachar los ceros del
dividendo.

O Verdadero O Falso

Falso

Este método de tachar ceros solo funciona si el niumero de ceros en el
divisor no es mayor que el numero de ceros en el dividendo. Si el divisor
tiene mas ceros que el dividendo, el proceso de tachar ceros no se aplica y
se debe hacer la divisibn de manera convencional. Por lo tanto, la afirmacién
no siempre es correcta.

P e
T N

Para dividir 249 personas entre autobuses de 55 plazas, se obtiene un
cociente de 4 y se necesita un autobus adicional para cubrir el resto.

O Verdadero O Falso

Falso

Dividiendo 249 entre 55, obtenemos un cociente de 4 y un resto de 29.

—— e mm—




Como no se puede llenar completamente un autobus con las 29 personas
restantes sin utilizar un autobus adicional, se requiere un quinto autobus
para completar el transporte. Por lo tanto, la afirmacién es correcta.




6.2. Division de Numeros Enteros

Regla de la divisidn con numeros enteros

Para dividir dos numeros enteros, dividimos sus valores absolutos y luego aplicamos la regla de
los signos:

El cociente sera positivo si ambos numeros tienen el mismo signo (positivo con positivo o
negativo con negativo).
El cociente sera negativo si los numeros tienen signos opuestos (positivo con negativo o
negativo con positivo).

Ejemplo 1: Division con numeros enteros

Pregunta: ; Cuanto baja la temperatura cada hora si en cuatro horas ha descendido -8 °C?
Respuesta: La temperatura baja -2 °C por hora.

La operacién que realizamos es una division:

I = —2°C/hora

Ejemplo 2: Divisiobn con numeros enteros

Pregunta: Un avion esta descendiendo 15 km en 5 minutos. ;Cuantos kilometros desciende por
minuto?

Respuesta: El avion desciende -3 km por minuto.

La operacién que realizamos es una division:

T = — 3 km/minuto

Aplicacion de la regla en los ejemplos:

1. En el primer ejemplo, el dividendo es -8 (descenso en temperatura) y el divisor es 4 (horas).
Como los signos son opuestos (negativo y positivo), el resultado es -2 °C por hora.

2. En el segundo ejemplo, el dividendo es -15 (descenso en kildbmetros) y el divisor es 5
(minutos). Nuevamente, los signos son opuestos, por lo que el resultado es -3 km por
minuto.

Esta regla de los signos es la misma que usamos en la multiplicacion de numeros enteros.



O Rellenar huecos

Realiza estas operaciones:
2)6:(-2)= (D

b) (-20): (+10) = (B

c) (-30): (-5) = (D
d)(1-9+2):(-3)= (B




7. PRIORIDAD DE OPERACIONES

4 )

) . . .
«{f) Conocimiento previo

Al realizar operaciones matematicas, es comun encontrarnos con situaciones en las
que el resultado puede variar dependiendo del orden en que efectuemos las
operaciones.

Por ejemplo: ;Cual es el resultado de la operacion siguiente?
2+7-5
Algunos podrian decir que el resultado es 45, pero en realidad es 37.

¢Por qué? Esto sucede porque el numero 7 tiene un + a la izquierda y un -
(multiplicacion) a la derecha. Segun las reglas de prioridad de operaciones, la
multiplicacién debe realizarse antes que la suma.

La prioridad de operaciones esta disefiada para asegurar que todos obtengamos el
mismo resultado, independientemente de cdmo resolvamos la expresion.

- J

La Prioridad de las Operaciones

Las reglas de prioridad de operaciones son fundamentales para garantizar que todos
obtengamos el mismo resultado al resolver una expresion matematica. Estas reglas establecen
el orden en el que debemos realizar las diferentes operaciones.

Orden de prioridad de las operaciones:

1. Potencias y raices.

2. Multiplicaciones y divisiones (se resuelven de izquierda a derecha, no necesariamente
todas las multiplicaciones antes de las divisiones).

3. Sumas y restas.

Operaciones con paréntesis, corchetes y llaves:

Cuando en una operacion aparecen paréntesis, corchetes o llaves, debemos seguir el siguiente
orden de resolucion:

1. Primero, resolvemos los paréntesis (().
2. Luego, resolvemos los corchetes ([]).
3. Finalmente, resolvemos las llaves {}{}.



Ejemplo de Prioridad de las Operaciones

Supongamos que queremos resolver la siguiente expresion:

3+5%x(23-4)+2
Paso 1: Resolver las potencias y raices

En la expresion, tenemos 23, que se resuelve primero:

345x(8—4)+2

Paso 2: Resolver los paréntesis

Dentro de los paréntesis, ahora restamos 8 — 4:

3+45x4+2

Paso 3: Resolver multiplicaciones y divisiones

Ahora seguimos con las multiplicaciones y divisiones de izquierda a derecha. Primero,
hacemos 5 x 45x4:

3+20+2
Luego, resolvemos 20 + 2:

3+10

Paso 4: Resolver las sumas y restas

Finalmente, sumamos:

3+10=13
Resultado final:

3+5x(23-4)+2=13

Ejemplo con Paréntesis, Corchetes y Llaves

Resolvamos la siguiente expresion que contiene paréntesis, corchetes y llaves:
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{6 +[3x(2+1)]—4}

Paso 1: Resolver dentro de los paréntesis

Primero resolvemos lo que esta dentro de los paréntesis:

{6 +[3 x3]—4}

Paso 2: Resolver dentro de los corchetes

Ahora resolvemos dentro de los corchetes. Hacemos la multiplicacion:

(6+9 - 4}

Paso 3: Resolver dentro de las llaves

Finalmente, resolvemos lo que esta dentro de las llaves. Primero sumamos y luego
restamos:

(6+9—4) =11

Resultado final:

{6+3x2+1)]—-4}=11

Resumen de la Regla de Prioridad:

1. Potencias y raices.

2. Multiplicaciones y divisiones, de izquierda a derecha.

3. Sumas y restas, de izquierda a derecha.

4. Paréntesis, corchetes y llaves, resolviendo primero los paréntesis, luego los corchetes y
finalmente las llaves.

f:<’

-

Ejemplo 1

[15-(8-10:2)]-[5+ (3 :2-4)] =

Primero resolvemos las potencias, productos y cocientes




de los paréntesis.
= [15 - (8 -5)] - [5+ (6 -4)] =
Realizamos las sumas y restas de los paréntesis.
=[15 -3 ][5+ 2] =
Operamos en los corchetes.
=12 - 7
Multiplicamos.

= 84

O Rellenar huecos

Resuelve las siguientes operaciones:

2)6-(-3)+5-(-2)+(-4)(-5) =
b)-2-[-3+4-(-5-2)]= (D
c)2-3-[(5-2)-(3-6)+8]= -
d)20-9-2-(-5)-(-2)= [P
e)2-(3+5)-8-1N+(-1)-3+1)-8=D
nNo:16:(-2)]=

9) [(+7) - (-20) ] : (+10) = (D

h) (+4)- (1-9+2):(-3) = (D
i)[35—(6—34)+(8—22)]:7=.
N7-16-(-51-4-(5-3)= 1D




8. USO DE LA CALCULADORA Y EL
ORDENADOR PARA RESOLVER
OPERACIONES

En la era digital actual, la tecnologia ha revolucionado la manera en que realizamos
calculos y resolvemos operaciones matematicas. Calculadoras y ordenadores se
han convertido en herramientas indispensables para estudiantes, profesionales y
cientificos, permitiendo realizar operaciones con mayor precision y eficiencia. En
este articulo, analizaremos cémo estas herramientas no solo simplifican los calculos,

sino que también mejoran nuestra capacidad para abordar problemas matematicos
mas complejos y diversos.
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La Calculadora

1. Tipos de Calculadoras:

Calculadoras Basicas: Realizan operaciones aritméticas simples como suma,
resta, multiplicacion y division. Son ideales para tareas cotidianas y calculos
rapidos.

Calculadoras Cientificas: Incluyen funciones avanzadas como trigonometria,
logaritmos, potencias y fracciones. Son fundamentales para estudiantes de


https://es.wikipedia.org/wiki/Calculadora
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matematicas, fisica y otras ciencias.

Calculadoras Financieras: Especializadas en calculos financieros, como tasas de
interés, amortizaciones y valor presente neto. Son esenciales para profesionales de
las finanzas y contabilidad.

2. Ventajas del Uso de la Calculadora:

Rapidez: Permite resolver calculos complejos en cuestion de segundos.
Precision: Reduce los errores humanos en operaciones matematicas.
Facilidad de Uso: Interfaz intuitiva y accesible para cualquier usuario.

3. Ejemplos de Uso:

En el Aula: Los estudiantes usan calculadoras cientificas para resolver ecuaciones,
graficos de funciones y problemas trigopnométricos.

En Finanzas: Los profesionales utilizan calculadoras financieras para calcular
préstamos, inversiones y analisis de flujo de caja.

El Ordenador

1. Herramientas y Software:

Hojas de Calculo (Excel, Google Sheets): Herramientas para calculos avanzados,
anadlisis de datos, creacion de graficos y gestion de grandes volumenes de
informacion.

Lenguajes de Programaciéon (Python, R): Flexibilidad para resolver operaciones
matematicas complejas, realizar simulaciones y analisis estadisticos avanzados.
Software Matematico (MATLAB, Mathematica): Utilizado en matematicas e
ingenieria para calculos complejos, modelado y simulaciones cientificas.

2. Ventajas del Uso del Ordenador:

Capacidad de Procesamiento: Permite manejar grandes volumenes de datos y
realizar calculos mas complejos que una calculadora.

Automatizacion: Facilita la repeticion de calculos y la generaciéon automatica de
reportes y graficos.

Visualizacion de Datos: Ayuda a representar resultados en graficos y diagramas
interactivos que facilitan el analisis de la informacion.

3. Ejemplos de Uso:



Investigacion Cientifica: Los cientificos utilizan software matematico para modelar
sistemas complejos, realizar simulaciones y analizar resultados experimentales.
Sector Empresarial: Las empresas utilizan hojas de calculo para realizar analisis
financieros, gestionar inventarios y proyectar tendencias de ventas.

Comparacion entre Calculadora y Ordenador

1. Capacidades:

Calculadora: Ideal para calculos simples y rapidos. Limitada por las funciones
incorporadas y el hardware.

Ordenador: Ofrece herramientas mas avanzadas para calculos complejos,
simulaciones y analisis de datos extensos.

2. Accesibilidad:

Calculadora: Portatil, ligera y facil de usar, adecuada para situaciones donde no
se dispone de un ordenador.

Ordenador: Menos portatil, pero mucho mas potente en términos de capacidad
de procesamiento y analisis. Ideal para trabajos que requieren alta precision y
manejo de grandes cantidades de datos.

O Autoevaluacion

Al usar una calculadora para realizar operaciones matematicas, es importante
verificar siempre los resultados manualmente para asegurarse de que no se
ha cometido un error en la entrada de datos.

O Verdadero O Falso

Verdadero

Aunque las calculadoras y los ordenadores son herramientas precisas,
siempre es recomendable verificar los resultados, especialmente en
operaciones complejas, para evitar errores de entrada de datos o
malentendidos en la operacién realizada. Por lo tanto, esta afirmacién es
correcta.

P




Los ordenadores pueden realizar cualquier operacion matematica con
precision infinita.

O Verdadero O Falso

Falso

Los ordenadores tienen limitaciones debido a la precision finita de los
numeros representados en la memoria. Las operaciones matematicas con
nuimeros extremadamente grandes o pequefios pueden estar sujetas a
errores de redondeo y precision. Por lo tanto, la afirmacion es incorrecta.

Para resolver una operacion matematica compleja en una calculadora, es mas
eficiente usar funciones integradas como el calculo de raices cuadradas y
logaritmos en lugar de realizar la operacion manualmente.

O Verdadero O Falso

Verdadero

Las calculadoras estan disefiadas para realizar operaciones complejas de
manera rapida y precisa utilizando funciones integradas. Utilizar estas
funciones para resolver operaciones complejas es generalmente mas
eficiente y menos propenso a errores que realizar las operaciones
manualmente. Por lo tanto, esta afirmacion es correcta.

El uso de una calculadora cientifica puede simplificar la resolucién de
ecuaciones algebraicas complejas y funciones trigonométricas en
comparacion con una calculadora basica.

O Verdadero O Falso

Verdadero

Las calculadoras cientificas estan equipadas con funciones avanzadas
como el célculo de raices, exponentes y funciones trigonométricas que no
estan disponibles en las calculadoras basicas. Esto las hace mas adecuadas
para resolver ecuaciones algebraicas complejas y problemas que involucran
trigonometria. Por lo tanto, la afirmacion es correcta.

El software de hojas de calculo en un ordenador puede realizar
automaticamente calculos, como sumas y promedios, sin necesidad de
introducir férmulas manualmente.

O Verdadero O Falso

Falso

Aunque el software de hojas de calculo puede realizar calculos
automaticamente, es necesario introducir formulas o usar funciones




integradas para realizar operaciones especificas. No es completamente
automatico sin la intervencion del usuario para configurar las férmulas
necesarias. Por lo tanto, la afirmacion es incorrecta.




8.1. Uso de la calculadora

La calculadora cientifica realiza los calculos siguiendo la prioridad de operaciones,
ademas contiene teclas de paréntesis, teclas para introducir una fraccion...etc. En
cambio, las no cientificas no respetan el orden de las operaciones, por lo que para su
utilizacion debes utilizar la tecla de memoria.

Para hacer sumas, restas, multiplicaciones y divisiones con la calculadora disponemos de las
E]
; , y

Al teclear un numero de mas de tres cifras, no pongan nunca el punto después de las unidades de
millar ya que la calculadora lo entenderia como un numero decimal.

Por ejemplo, para realizar la multiplicacién 5 x 25 debes pulsar las siguientes teclas:
=

Las calculadoras llevan una tecla de memoria M+, la cual te permite guardar un numero que
vayas a emplear muchas veces en alguna operacion.

teclas:

Para saber el resultado de una operacion debes teclear la tecla

Por ejemplo: Tienes una cuenta en el banco con 23.546 € y cada mes te ingresan 458 €. Quieres
saber como ira aumentando la cuenta a lo largo de 4 meses. Para hacer los calculos con la
calculadora debes realizar los siguientes pasos:

a]s]s]me
A

1. Tecleas: si, el numero se queda en la memoria aunque borres la

pantalla.

3. Para saber el dinero que tendras el primer mes teclear lo siguiente:

23456 |+ fvr ] -
- vr] -

4. Cada vez que pulses las teclas iras obteniendo el resultado de los

2. Borrar la pantalla tecla



siguientes meses.

Para borrar el numero de la memoria pulsa la tecla

-

4% Objetivos

El inventor de la calculadora universal fue Gottfried Wilhelm Leibniz, tras un largo
proceso (23 anos) ided un dispositivo capaz de realizar multiples sumas y restas: un
contador de pasos, consistente en una rueda dentada cilindrica con nueve dientes o
varillas de longitud variable. Esta rueda dentada, en forma de tambor cilindrico,
impulsaba la maquinaria de los calculos por medio de otra rueda menor, también
dentada, que se desplazaba a lo largo de su eje por medio de un dial que marcaba
el numero por el que se queria multiplicar o dividir. Asi, la maquina repetia la suma
o la resta el numero establecido de veces, hasta conseguir la multiplicacion o la
division deseada. Este original dispositivo recibe el nombre de rueda escalada de
Leibniz:
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8.2. Utilizacion del ordenador para resolver
diferentes operaciones

Realizar Calculos con el Ordenador

Los ordenadores también son una herramienta util para realizar calculos, especialmente
mediante el uso de hojas de calculo. Aunque profundizaremos en estos conceptos mas
adelante, aqui te explicaremos lo basico para que puedas empezar a realizar calculos sencillos.

Existen varios programas que permiten manipular datos utilizando hojas de calculo. EI mas
popular y ampliamente utilizado es Microsoft Excel.

¢, Qué es una Hoja de Calculo?

Una hoja de calculo permite realizar operaciones matematicas de manera eficiente, como lo
haria una calculadora avanzada. Ademas, facilita el analisis de datos complejos, el calculo de
interrelaciones, y la visualizacion de resultados en forma de graficos.

Elementos Basicos de una Hoja de Calculo:

Fila: Conjunto de celdas dispuestas horizontalmente. Las filas estan numeradas (por
ejemplo, 1, 2, 3...).

Columna: Conjunto de celdas dispuestas verticalmente. Las columnas estan etiquetadas
con letras (por ejemplo, A, B, C...).

Celda: Es la interseccion entre una fila y una columna, donde se introducen datos (numeros,
texto, fechas, etc.). Cada celda tiene una referencia unica, formada por el nombre de la
columna seguido del numero de la fila. Por ejemplo, la celda en la interseccion de la
columna F y la fila 29 se denomina F29.

Barra de Férmulas: Ubicada en la parte superior de la ventana, esta barra muestra el
contenido de la celda activa, ya sea un valor o una formula. Para ingresar o modificar datos,
selecciona la celda, escribe el valor o formula y presiona ENTER.

A
PROMEDIO w X J A =B245

W 4« » n\ Hojal \Hoja2 {Hoja3 /|«
: Dibujo > Agtoformas ~ \ [J
Introducir MAYUIS NUM

Selecciona ahora otra celda y escribe en la barra de férmulas: =( 5 + 2 ) * 3. Veras que ahora el
resultado es 21, puesto que primero hace la suma del paréntesis y después multiplica por 3.



Ejemplo resuelto:

Escribe en la barra de férmulas la operacion =34 +5*2 -7 * (2 + 3 ) para ver cual es
el resultado.

El programa primero calcula el paréntesis ( 2 + 3 ) que da 5.
A continuacién las multiplicaciones 5 * 2 que da como resultado 10y 7 * 5 que da 35.

Nos queda 34 + 10 — 35 que da como resultado 9

Referencias de celda: Una férmula puede hacer referencia a una celda. Si deseas que una celda
contenga el mismo valor que otra, introduce un signo igual seguido de la referencia a la celda.
Siempre que se cambie la celda a la que hace referencia la férmula, cambiara también la celda
que contiene la férmula.

La siguiente férmula multiplica el valor en la celda B2 por 5. Cada vez que se cambie el valor en la
celda B2 se volvera a calcular la férmula.

=B2*5

Es decir, en la celda B2 escribes un valor y en otra celda cualquiera escribes la férmula = B2 * 5.
Obtendras el resultado de multiplicar el valor de lo que hayas escrito en la celda B2 por 5. Cada
vez que cambies el valor de la celda B2 cambiara el resultado de la multiplicacion. Mira la figura y
practica con otros ejemplos.

Ejemplo resuelto
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También podemos realizar diversas operaciones con numeros colocados en diferentes celdas. Por
ejemplo, en la celda A1 escribimos 34, en la celda A2 escribimos 786 y en la celda A3, escribimos
29. Ahora nos colocamos en la celda A4 y escribimos lo siguiente: = SUMA ( A1 : A3 ). Pulsamos



Enter y nos realiza la suma.

También se puede hacer asi: Nos colocamos en la celda A4, seleccionamos las celdas A1 a A3y
pulsamos sobre el simbolo sumatorio o autosuma.
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Como hemos comentado al principio, la hoja de calculo realiza multiples operaciones.

Operadores matematicos
Sumar (+) =10+5
Restar (-) =10-5
Multiplicar (¥) =10*5
Dividir (/) =10/5

Realiza Restas, Multiplicaciones y Divisiones en Excel

A continuacion, te mostramos un ejemplo resuelto para organizar una hoja de calculo que
calcule el cociente y el resto de una division.

Pasos:

1. Abre una hoja de calculo nueva.

2. En la celda A1, escribe DIVIDENDO. En la celda B1, introduce el valor del dividendo, por
ejemplo, 3478.

3. En la celda A2, escribe DIVISOR. En la celda B2, introduce el valor del divisor, por ejemplo,
56.

4. En la celda A3, escribe COCIENTE.



Calcular el Cociente:

1. Selecciona la celda B3.

2. En la barra de férmulas, escribe la siguiente formula para calcular el cociente:
=COCIENTE(B1, B2)
Luego, presiona Enter. El resultado sera 62.

Nota:

Si esta funcion no esta disponible y obtienes el error #NOMBRE?, es posible que necesites
instalar el complemento Herramientas para analisis. Sigue estos pasos para activarlo:

Ve al menu Herramientas y selecciona Complementos.

En la lista de Complementos disponibles, marca la casilla Herramientas para analisis y
haz clic en Aceptar.

Sigue las instrucciones del programa de instalacion si es necesario.

Calcular el Resto:

1. En la celda A4, escribe RESTO.

2. Selecciona la celda B4.

3. En la barra de férmulas, escribe la siguiente formula para calcular el resto:
=RESIDUO(B1, B2)
Luego, presiona Enter. El resultado sera 6.

Prueba con otros valores:

Ahora puedes modificar los valores en las celdas B1 (dividendo) y B2 (divisor) para calcular
automaticamente el cociente y el resto de las divisiones que desees.



-

®® Debes conocer

Ventajas de Usar Hojas de Calculo:

1. Eficiencia en los calculos: Realiza operaciones matematicas rapidamente y
sin errores.

2. Analisis de datos: Permite el manejo de grandes volumenes de datos y la
generacion de graficos para visualizar resultados.

3. Automatizacion: Puedes utilizar formulas y funciones que automatizan
calculos repetitivos o complejos.

O Autoevaluacion

En una hoja de calculo, para realizar la operacion matematica s +2) * 3, debes
escribir =(5+2)*3 en la barra de formulas.

O Verdadero O Falso

Verdadero

Al escribir =5 + 2) * 3 en la barra de formulas de una hoja de calculo, primero
se realiza la suma dentro del paréntesis (5 + 2 = 7), y luego se multiplica por
3, resultando en 21. Por lo tanto, la afirmacién es correcta.

P
R e N

Para calcular el resultado de la formula =34 +5+2-7*(2+3) en una hoja de calculo,
el programa primero realiza las multiplicaciones y luego las sumas y restas.

O Verdadero O Falso

Verdadero

El programa de hojas de calculo sigue el orden de operaciones
matematicas: primero evalia los paréntesis (2 + 3 = 5), luego las
multiplicaciones (5 *2 = 10y 7 * 5 = 35), y finalmente realiza las sumas y
restas. Por lo tanto, la afirmacion es correcta.

P N
T N N

En una hoja de calculo, si se usa la féormula =B2 * 5 en una celda, el resultado
cambiara automaticamente cada vez que se modifique el valor en la celda B2.




O Verdadero O Falso

Verdadero

La formula =B2 * 5 en una celda de una hoja de calculo hace referencia al
valor en la celda B2. Cada vez que cambie el valor en B2, el resultado en la
celda con la formula se actualizara automaticamente para reflejar el nuevo
valor. Por lo tanto, la afirmacién es correcta.

Para calcular el cociente y el resto de una division en una hoja de calculo, se
utilizan las funciones =COCIENTE() Y =RESIDUO(), respectivamente.

O Verdadero O Falso

Verdadero

Las funciones =COCIENTE() Y =RESIDUO() en una hoja de célculo son utilizadas
para obtener el cociente y el resto de una division, respectivamente. La
afirmacién es correcta, siempre y cuando el complemento "Herramientas
para analisis" esté habilitado si es necesario.

Si la funcidn =cocIENTE( devuelve el error #;NOMBRE?, esto indica que la funcion
no esta disponible y es necesario instalar el complemento "Herramientas para
analisis".

O Verdadero O Falso

Verdadero

El error #;NOMBRE? suele indicar que la funcién no esta disponible o que no
esta escrita correctamente. En el caso de la funcidon =COCIENTE(), puede ser
necesario instalar y activar el complemento "Herramientas para analisis" en
Excel para usar esta funcion. Por lo tanto, la afirmacién es correcta.




9. RESOLUCION DE PROBLEMAS
UTILIZANDO NUMEROS NATURALES

Los numeros naturales son aquellos numeros que usamos para contar y ordenar.
Incluyen todos los numeros enteros positivos: 1, 2, 3, 4, 5, y asi sucesivamente. Estos
nameros son fundamentales en la resolucion de problemas matematicos basicos y
complejos.

Estrategias Basicas para Resolver Problemas con
Numeros Naturales

1. Comprensién del Problema

El primer paso para resolver cualquier problema es entenderlo completamente. Lee el
enunciado con atencion y subraya las palabras clave que indiquen qué operacion realizar,
como "sumar", "restar", "multiplicar" o "dividir". Esto te dara una pista clara sobre el
enfoque que debes tomar.

PASOS PARA LA RESOLUCION DE PROBLEMAS

- Se debe leer el enunciado despacio.

- ¢ Cudles son los datos? (lo que
conocemos)

- ¢Cuales son las incognitas? (lo que

1. COMPRENDER EL PROBLEMA buscamos)

- Hay que tratar de encontrar la relacion
entre los datos y las incognitas.

- Si se puede, se debe hacer un esquema
o dibujo de la situacion.

- ¢ Este problema es parecido a otros que
ya conocemos?

- ¢ Se puede plantear el problema de otra
forma?

2. TRAZAR UN PLAN PARA - Imaginar un problema parecido pero

mas sencillo
RESOLVERLO. - Suponer que el problema ya esta

resuelto; ;como se relaciona la situacion
de llegada con la de partida?

- ¢ Se utilizan todos los datos cuando se
hace el plan?

- Al ejecutar el plan se debe comprobar
cada uno de los pasos.

- ¢ Se puede ver claramente que cada
paso es correcto?

- Antes de hacer algo se debe pensar:
,Qué se consigue con esto?

3. PONER EN PRACTICA EL PLAN - Se debe acompaniar cada operacion
matematica de una explicacidon contando
lo que se hace y para qué se hace.

- Cuando se tropieza con alguna
dificultad que nos deja bloqueados, se
debe volver al principio, reordenar las
ideas y probar de nuevo.

- Leer de nuevo el enunciado y
comprobar que |o que se pedia es lo que
se ha averiguado.

- Debemos fijamos en la solucion.

¢ Parece légicamente posible?
e = e - ; Se puede comorobar la solucion?
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4. CUMFRUBAK LUS KESUL | ADUS e : ’
- ¢Hay algun otro modo de resolver el

problema?

- ¢Se puede hallar alguna ofra solucion?

- Se debe acompanar la solucion de una
explicacién que indique claramente lo que
se ha hallado.

2. Descomposicion del Problema

Si el problema es complejo, dividelo en partes mas pequenas y manejables. Al hacerlo,
podras procesar la informacion de forma mas clara y aplicar las operaciones matematicas
necesarias paso a paso.

3. Eleccién de la Estrategia Apropiada

Selecciona la operacion correcta segun el tipo de problema que enfrentas:

Suma: Para combinar o agregar cantidades.

Resta: Para encontrar la diferencia entre dos cantidades.
Multiplicacién: Para calcular el total en grupos iguales.
Division: Para repartir una cantidad en partes iguales.

4. Realizacion de Calculos

Realiza los calculos teniendo en cuenta el orden de operaciones cuando sea necesario
(paréntesis, exponentes, multiplicaciéon y divisién, suma y resta).

5. Verificacion de Resultados

Es importante revisar el resultado. Puedes hacerlo comprobando el calculo inverso o
asegurandote de que el resultado tenga sentido dentro del contexto del problema. Esta
etapa te ayudara a detectar posibles errores.

Ejemplos de Problemas Resueltos

Ejemplo 1: Suma

Problema: Juan tiene 15 manzanas y compra 7 manzanas mas. ;Cuantas manzanas
tiene en total?

Solucioén:

1. Identifica la operacién: suma.
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2. Realizala suma: 15+7 =22
3. Verifica: Juan tiene 22 manzanas en total.

Ejemplo 2: Resta

Problema: Marta tiene 30 caramelos y decide regalar 12 a sus amigos. ¢Cuantos
caramelos le quedan?

Solucioén:

1. Identifica la operacién: resta.
2. Realiza laresta: 30 — 12 = 18
3. Verifica: Marta le quedan 18 caramelos.

Ejemplo 3: Multiplicaciéon

Problema: En una caja hay 8 filas de 9 lapices cada una. ¢ Cuantos lapices hay en total
en la caja?

Solucion:

1. Identifica la operacion: multiplicacion.
2. Realiza la multiplicacion: 8 x 9 = 72
3. Verifica: Hay 72 lapices en total en la caja.

Ejemplo 4: Division

Problema: Un profesor quiere dividir 48 hojas de trabajo entre 6 estudiantes. ;Cuantas
hojas recibe cada estudiante?

Solucion:

1. Identifica la operacidn: division.
2. Realiza la divisidén: 48 + 6 = 8
3. Verifica: Cada estudiante recibe 8 hojas.

Aplicaciones en la Vida Real

La resolucién de problemas con numeros naturales no solo es importante en el aula, sino también
en multiples situaciones cotidianas. A continuacién, algunos ejemplos practicos:

Presupuestos: Calcular cuanto dinero necesitas para comprar varios articulos y gestionar
tus gastos.

Planificacion de eventos: Determinar cuantas sillas o mesas se necesitan para organizar
una reunion o celebracion.

Cocina: Medir los ingredientes de una receta para garantizar las cantidades correctas.
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Consejos Adicionales

Practica con problemas variados: Cuanto mas practiques, mejor sabras qué operaciones

matematicas aplicar en diferentes escenarios.

Usa herramientas: Las calculadoras y el software son utiles, pero es esencial desarrollar

una solida comprension de las matematicas basicas sin depender exclusivamente de ellas.

Pregunta y discute: Conversar sobre problemas con otros puede darte nuevas

perspectivas y soluciones que quizas no habias considerado.

En 1945, el matematico hungaro George Pdlya propuso un enfoque estructurado para la
resolucion de problemas, que consta de cuatro etapas esenciales: comprender el problema,
planificar la solucion, ejecutar el plan y revisar los resultados. Estas etapas forman la base para
resolver cualquier problema de manera eficaz.

¥ caso practico

Pon en practica lo aprendido en la resolucién de problemas:

Un edificio de 30 pisos tiene el ascensor averiado, y para llegar a la azotea es
necesario subir 540 peldafnos. Eva sube 30 peldainos por minuto y Sergio sube 45
peldaios por minuto. ; Cuanto tiempo tardara cada uno en llegar a la azotea?

( I
)
’® Debes conocer
Con estos pasos, podemos desarrollar una estrategia clara para la resolucion de
problemas utilizando tres columnas:
DATOS OPERACION RESPUESTA
Aqui se realizan todas
En esta columna se i En esta columna se
las operaciones :
colocan los datos . responde directamente a
. necesarias (como
proporcionados en el calculos las preguntas planteadas
problema y se identifica : , . Y en el problema,
N razonamientos 16gicos) .
la incognita o lo que se proporcionando la
para llegar a la .
debe resolver. L, respuesta final.
solucion.
Este formato te permite estructurar mejor la informacién, facilitando la resolucion de
problemas paso a paso y asegurando que cada parte del proceso esté clara y
organizada.
o J
4 I




Solucioén

COMPRENDER EL PROBLEMA:

Datos: Edificio: 30 pisos 540 peldafnos Eva sube 30 peldafios min.
Sergio sube 45 peldafios min.

Incégnita: ¢ Cuanto tarda Eva y cuanto Sergio?
2. TRAZAR UN PLAN:
Datos que no se utilizan: 30 pisos

Descomponer el problema en otros mas pequefos y decidir qué operacion
se realiza:

Eva: 30 peldafos/ min. Total 540 peldanos, por lo tanto dividiremos todos
los peldanos entre los que sube en 1 min (30)

Sergio: 45 peldafos/ min. Total 540 peldafos, por lo tanto dividiremos todos
los peldanos entre los que sube en 1 min (45)

De esta manera me dara el tiempo que tarda en subir.
3. PONER EN PRACTICA EL PLAN.

Hacer las operaciones

Eva 540 : 30 =18 minutos

Sergio 540 : 45 = 12 minutos

4. COMPROBAR LOS RESULTADOS

Se revisan las operaciones y se comprueba que la solucion sea logica.

B e e e e I
B N

Los termometros de dos lugares distintos marcan -7°C y 12°C. ;Cual es la
diferencia de temperatura entre ambos lugares?

Solucioén

Datos: -7 °Cy 12 °C

Incognita: ¢ Cuantos grados de diferencia hay?
Operacién a realizar: Resta

12-(-7)=12+7=19

Comprueba el resultado dibujando la recta numérica:

Solucion: Hay 19°C hay de diferencia entre ambos lugares.

P
R N

Carlos gana 8 euros por hora peinando caballos. Después de trabajar 8 horas,
tiene un total de 94 €. ; Cuanto dinero tenia antes de comenzar a trabajar?

Solucion




e e

COMPRENDER EL PROBLEMA:

Datos: Gana 8€ la hora. Trabaja 8 horas. Tiene 94 €
Incognita: ¢ Cuanto dinero tenia antes de empezar a trabajar?
2. TRAZAR UN PLAN:

Descomponer el problema en otros mas pequefios y decidir qué operacion
se realiza:

Gana 8 € y trabaja 8 horas

¢,Cuanto ha ganado?

Tiene 94 €, para saber cuanto tenia tengo que quitar lo que ha ganado.
3. PONER EN PRACTICA EL PLAN.

Hacer las operaciones

8 € * 8 horas = 64 € ha ganado

Tiene 94 € - 64 € que ha ganado = 30 € tenia

4. COMPROBAR LOS RESULTADOS

Se revisan las operaciones y se comprueba que la solucién sea logica.

Antes de empezar a trabajar tenia 30 €

R R N R N N N R N R N




Licencia: licencia propietaria



Castilla-La Mancha

Tema 2. NUMEROS FRACCIONARIOS Y
DECIMALES. OPERACIONES BASICAS.

: -
Financiadopor @b _ ‘ Plan de Recuperacién, on
la Union Europea 417 DE EDUCACION, FORMACION PROFESIONAL Transformacién m
NextGenerationeU  LI[{83 YoeroRTes W v Resiliencia Castila-La Mancha

Material financiado por el Ministerio de Educacion y Formacion Profesional y por la Union Europea-Next
GenerationEU, en el marco del Componente 19, inversion 1 del Plan de Recuperacion, Transformacion
y Resiliencia.

Numeros Racionales (Q)

Los numeros racionales, denotados por Q, son aquellos que se pueden expresar como el
cociente de dos enteros, donde el denominador es distinto de cero. Formalmente, un numero

racional se representa como £, donde a y b son enteros y b # 0. Los numeros racionales incluyen

numeros enteros, fracciones y decimales finitos o perioddicos.
Relacion con Numeros Enteros (2)

Numeros Enteros (Z): Los numeros enteros son un subconjunto de los numeros racionales.
Los enteros incluyen numeros positivos, negativos y el cero (..., =3, -2, —1,0,1,2,3, ...... ,
-3,-2,-1,0,1,2,3,...). Cada numero entero nn puede ser expresado como una fraccién con
denominador 1 (7). Por ejemplo, el numero entero 5 se puede escribir como 2 que es un

numero racional.
Ejemplo:

El numero 4, un numero entero, también es un numero racional, ya que puede
escribirse como 1.

Relacion con Numeros Fraccionarios

Numeros Fraccionarios: Los numeros fraccionarios son aquellos que se representan
mediante una fraccion, donde el numerador y el denominador son enteros. Estos numeros

no necesariamente son enteros y pueden ser menores que 1 (como 1) o mayores que 1



(como %). Los numeros racionales que no son enteros son precisamente los numeros

fraccionarios.
Ejemplo:

La fraccidon %es un numero racional que representa un valor fraccionario. No es un

numero entero, pero claramente es un numero racional porque puede ser expresado
como el cociente de dos enteros.

RACIONALES Q )
ENTEROS Z FRACCIOHARIOS
——— —
| HATURALES M ! 45 15 8,0316316...
- ” i — =
* L5 7
! i 0,84
i 3 0 h =2
! ! .
'ﬂl 74 12 : 17,324 3.212121....
5 3 h
L ) -8

Recursos.tic.educacion.es. Los nimeros Racionales y decimales

Resumen

1. Numeros Racionales (Q): Incluyen tanto fracciones como enteros. Se pueden
expresar como %, donde a 'y b son enteros y b # 0.

2. Nameros Enteros (Z): Son un subconjunto de los numeros racionales. Cada

entero puede ser representado como una fraccion con denominador 1.
3. Numeros Fraccionarios: Son una forma especifica de nUmeros racionales que
se expresan como fracciones y no necesariamente son enteros.

En conclusién, los numeros racionales (Q) abarcan tanto enteros como fracciones,

integrando ambos conceptos en un conjunto mas amplio que nos permite representar
una gran variedad de valores numéricos.



1. LAS FRACCIONES

La carrera automovilistica de las 24 horas
de Le Maps es una prueba de resistencia P FRACTIONS |
que se disputa anualmente cerca de Le

Mans, en Francia. Los participantes,
deben dar el mayor numero posible de
vueltas a un circuito semipermanente de

13,65 km de longitud, durante 24 horas i
seguidas. Cada equipo esta formado por

tres pilotos que se relevan cada dos horas,
1
, 3

por lo que cada piloto hace de la
2

3
carrera 'y descansa los , aunque antes yusufdemirci. Las fracciones (CC BY-NC-SA)
de 1970 sélo se permitian dos pilotos por
vehiculo.

a|w

.
9

¢ Qué fraccioén de la carrera realizaba cada piloto antes de 1970?

En esta primera parte del tema, exploraremos como trabajar con fracciones, que son elementos

esenciales en nuestra vida diaria y que estan presentes en muchos aspectos cotidianos.

-

O Autoevaluacion

La carrera de las 24 horas de Le Mans se disputa en un circuito de 13,65 km
de longitud.

O Verdadero O Falso

Verdadero

La longitud del circuito de Le Mans es efectivamente de 13,65 km. Es una
caracteristica importante de la carrera, ya que el objetivo es cubrir la mayor
distancia posible en las 24 horas.

e e e m e
R e

Cada equipo en las 24 horas de Le Mans esta formado por cuatro pilotos que
se relevan cada seis horas.

O Verdadero O Falso

Falso

Cada equipo esta formado por tres pilotos que se relevan cada dos horas,
no cuatro pilotos y cada seis horas. Esta rotacion permite a los pilotos

e e m - —
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. descansar y recuperarse durante la carrera de 24 horas. ,

Antes de 1970, cada equipo en las 24 horas de Le Mans estaba compuesto por
dos pilotos por vehiculo.

O Verdadero O Falso

Verdadero

Antes de 1970, cada equipo estaba compuesto por solo dos pilotos. La
reglamentacién cambid posteriormente para permitir tres pilotos por equipo,
lo cual facilita la gestion de la resistencia en una carrera tan larga.

e e m e
R e =N

Con dos pilotos por vehiculo antes de 1970, cada piloto tenia que conducir la
mitad del tiempo total de la carrera.

O Verdadero O Falso

Verdadero

Con dos pilotos, cada uno tenia que conducir la mitad del tiempo total de la
carrera, es decir, 12 horas, ya que la carrera dura 24 horas.

R NN

Antes de 1970, si un piloto conducia durante una fraccién de la carrera, el otro
piloto tenia que conducir el doble de tiempo que el primero.

O Verdadero O Falso

Falso

No es correcto que un piloto condujera el doble de tiempo que el otro. Con
dos pilotos, ambos compartian la carga de conduccién de manera
equitativa, conduciendo ambos la mitad del tiempo total de la carrera.

e e e mm e m
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1.1. Concepto

Seguramente, mas de una vez hemos encontrado expresiones como las siguientes en
medios de comunicacion, tiendas, o en conversaciones cotidianas:

"Un tercio de las patatas 'chips' es grasa."

"El tren con destino a Madrid trae un retraso de tres cuartos de hora."

"Uno de cada 100 nacidos en Espana es celiaco."

"Los gastos, que ascienden a 3.450 €, deben repartirse entre los 12 vecinos del
inmueble."

Todas estas formas de expresar cantidades parciales se representan en matematicas
mediante un tipo especial de numeros llamados fracciones.

Una fracciéon es una manera de dividir una unidad en partes iguales. Siempre representan una
porcién de un "todo" o de una unidad que hemos elegido. Una fraccion se expresa como el

cociente de dos numeros naturales: a 'y b, en la forma 3.

El nimero que aparece en la parte inferior de la fraccion se llama denominador y nos indica
en cuantas partes iguales se ha dividido la unidad.

El numero que aparece en la parte superior se llama numerador y nos indica cuantas de
esas partes estamos tomando.

De esta manera, las fracciones nos permiten representar de forma precisa una parte de un
conjunto, una medida de tiempo, una proporcion o cualquier cantidad divisible en partes iguales.

2

La figura esta dividida en 6 partes, de las cuales 2 estan coloreadas y 4 no lo estan.

La fracciéon de la figura sombreada es:



2

6
Esto significa que 2 de las 6 partes estan coloreadas.

La fraccion de la figura no sombreada es:
4

6
Esto indica que 4 de las 6 partes no estan coloreadas.

Veamos algunos ejemplos practicos:

Si tenemos 10 caramelos y los repartimos entre cinco nifios, a cada nifio le tocaran 2
caramelos. La fraccidn que representa este reparto es:

%, lo que equivale a 2 caramelos por nifio.

Si en una fiesta la tarta se corta en 9 trozos y yo me como 2, la fraccién que representa lo
que comi es:

%, es decir, he consumido 2 de los 9 trozos.

Ahora, si tenemos 10 caramelos pero no hay ningun nifio (cero nifios), jno hay a quién
repartir los caramelos! En este caso, no tiene sentido hablar de repartir, y por lo tanto,

fracciones como % no tienen sentido.

ilmportante!: No podemos dividir por cero. EI denominador, bb, no puede ser cero.

Como leer las fracciones:

Cuando el denominador es mayor que 11, se le afade la terminaciéon "avo" al numero del
denominador.

—

CQOWONOOOBEWN-=-

Primero, se lee el numerador como cualquier numero.
Después, el denominador se lee de acuerdo a estas reglas:

. Si el denominador es 1, se lee como "enteros".
. Si es 2, se lee como "medios".

. Si es 3, se lee como "tercios".

. Si es 4, se lee como "cuartos".

. Si es 5, se lee como "quintos".

. Si es 6, se lee como "sextos".

. Sies 7, se lee como "séptimos".

. Si es 8, se lee como "octavos".

.Sies 9, se lee como "novenos".

. Sies 10, se lee como "décimos".

A partir de 11, se anade la terminacién avos. Por ejemplo: "onceavos", "doceavos",
"treceavos", etc.
Si el denominador es una potencia de 10, se usa la terminacion ésimos. Por ejemplo:

"centésimos”, "milésimos", "diezmilésimos", etc.



& ejercicio 1

1.Escribe las siguientes fracciones. Sefala el numerador y el denominador de cada
una. a) Dos tercios b) Tres cuartos c) Cinco séptimos d) Ocho novenos e) Un sexto

Mostrar retroalimentacion

\[ frac{2X3}  \[\frac{BX4} \[\frac{5X7} \[\frac{8X9} \[ \frac{1X6}
\] \] \] \] \

GIF GIF GIF GIF GIF
Num.: 2 Num.: 3 Num.: 5 Num.: 8 Num.: 1
Denom.: 3 Denom.: 4 Denom.: 7 Denom.: 9 Denom.: 6

B e
B R N

-

% caso practico

2.Escribe y representa las siguientes fracciones: a) Tres séptimos b) Siete octavos
¢) Un cuarto d) Seis sextos e) Doce quinceavos

Mostrar retroalimentacion

\[ Mfrac{8K7} \[\frac{7{8} \[\frac{1{4} \ \frac]{6}{6} \[ \frac{il2}{15}
\l \l \] \ \

GIF GIF GIF GIF GIF

P
Y
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1.2. Fracciones equivalentes

Las fracciones equivalentes son aquellas que representan la misma cantidad o valor,
aunque tengan numeradores y denominadores diferentes. Esto sucede cuando se
multiplican o dividen el numerador y el denominador de una fraccion por el mismo
numero.

Ejemplo

Fraccidn original:

(SSE )

Fracciones equivalentes a %:

1. Multiplicamos el numerador y denominador por 2:

2x2 4
3x2 6

2. Multiplicamos el numerador y denominador por 3:

2X3 6
3x3 9
3. Multiplicamos el numerador y denominador por 4:
2x4 38
3x4 12

Entonces, las fracciones equivalentes a %32 son:

8
12

AN~
O N

]

Todas estas fracciones representan el mismo valor.
Ejemplo

Si se reparten 6€ entre tres personas ¢ Cuanto recibe cada una? ;Y si se reparten 12€ entre seis
personas?



(RTP

i
I
[N

Puedes comprobar que en ambos casos el resultado es el mismo, es decir 2 euros.
Dos fracciones son equivalentes cuando escritas de distintas maneras tienen el mismo resultado.

Veamoslo con un grafico:

T r 1 T

—_— = - —endonde — = 1.
2x r 2 T
3—3 1endonde3—1
6 3 2 3

A

Wikipedia. Fracciones equivalentes (Dominio publico)

Para comprobar que dos fracciones son equivalentes, basta con multiplicar en cruz y observar
que el resultado obtenido es el mismo.

Para multiplicar en cruz se opera de la siguiente manera: numerador de la primera fraccién por
denominador de la segunda fraccion y denominador de la primera fraccién por numerador de la
segunda.

H 02
Il
=] Lep]

si se cumple que 3.8=4.6

o e
I
fuln

En general, ,Si a.d=b.c

Para obtener fracciones equivalentes a una dada basta con multiplicar o dividir el numerador y del
denominador por el mismo numero. Si obtenemos fracciones equivalentes mediante
multiplicaciones, se denominan fracciones amplificadas:

La fraccion = amplificada por 2 es g

La fraccion

SN FICR SN EC)

amplificada por 3 es %

Fracciones amplificadas

Si obtenemos fracciones equivalentes mediante divisiones, se denominan fracciones
simplificadas:

La fraccion % simplificada es

3
3

Fracciones simplificadas
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Si tenemos dos fracciones equivalentes y a una de ellas le falta un término, es facil calcularlo:

\[ X=\frac{8.7}{4}=\frac{56}{4}=14 \]

GIF

14

7
E: B

Por tanto la fraccidén que es equivalente a y que tiene por numerador 8 es

Veamos qué sucede cuando las fracciones tienen un signo negativo en el numerador o en el
denominador.

=3 3

Ejemplo: ;Sera equivalente 5 a —5 ? Para responder, multiplicamos en cruz:

-3.(-5) = 3.5; 15 = 15; luego si son equivalentes.

—da
En general, cualquier fraccion de la forma b es equivalente a la fraccién 7, pero
resulta mas comodo tener el signo negativo (-) en el numerador.
Veamos ahora qué sucede cuando las fracciones tienen un signo negativo en el numerador

y en el denominador.

|=
o

=7

HR =T

Ejemplo: ;Sera equivalente —4 a ? Para responder, multiplicamos en cruz:

-4.7 = -7.4; -28 = -28; luego si son equivalentes.

—da

En general, cualquier fraccion de la forma —b es equivalente a la fraccién , pero resulta
mas comodo tener el numerador y el denominador positivos, que ambos negativos.

L=al =]

NUMEROS RACIONALES: veamos el siguiente ejemplo:

123 4

;1222
las fracciones 24678 son fracciones distintas, pero equivalentes, ya que 1.4=2.2, 2.6=3.4,
3.8=6.4 graficamente esta equivalencia se representa asi:
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Ejemplo

-
\2

3
4 ]

1 4
2 8

Wikipedia. NUMEROS RACIONALES (Dominio publico)

Como vemos, estos nimeros significan lo mismo, por lo que son EL MISMO NUMERO
RACIONAL. En general, decimos que un numero racional es una fraccion y todas las
gue son equivalentes a ella.

El conjunto de los numeros racionales se representa con la letra Q.

&% caso practico
Ejemplo de fracciones equivalentes:

Fraccion original:

0|

Mostrar retroalimentacion

Fracciones equivalentes a %:

1. Multiplicamos el numerador y denominador por 2:

5x2 10
8x2 16

2. Multiplicamos el numerador y denominador por 3:

B e e I
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5x3 15
8x3 24

3. Multiplicamos el numerador y denominador por 4:

5><4_20
8x4 32

Por lo tanto, las fracciones equivalentes a % son:
10 15 20
16’24’ 32

Todas estas fracciones representan el mismo valor.

R N R e




1.3. Fraccion propia e impropia

Una fraccion propia es aquella en la que el numerador es menor que el denominador.
Esto significa que el valor de la fraccion es siempre menor que 1. En otras palabras,
una fraccion propia representa una parte de una unidad completa.

Aqui tienes ejemplos de fracciones propias e impropias:
1. Fraccién propia: El numerador es menor que el denominador.
; .3
Ejemplo: <

El numerador (3) es menor que el denominador (5), por lo tanto, es una fraccion
propia.

2. Fraccion impropia: El numerador es mayor o igual que el denominador.

Ejemplo: 2

El numerador (7) es mayor que el denominador (4), por lo tanto, es una fraccion
impropia.

Las fracciones propias siempre representan valores menores que 1, mientras que las
fracciones impropias representan valores iguales o mayores que 1.

4 2 1
Ejemplos: a) 5 <4 b) 5 < C) 4 <
1
Fraccion impropia es la que el numerador es igual o mayor que el denominador.
Si el numerador y el denominador son iguales, la fraccion vale una unidad.
Ejemplos: a) b)
Si el numerador es mayor que el denominador, la fraccién vale mas que la unidad.

4 7 8

Ejemplos: a) 35 b) 5 > 4 c) SN

Resumen de Fracciones:

Fraccion propia: Numerador < Denominador
Valor de la fraccion < 1

Fraccion impropia: Numerador > Denominador
Valor de la fraccion > 1



Fraccion exacta (o unidad): Numerador = Denominador
Valor de la fracciéon = 1

Autoevaluacion

¢ Cual de las siguientes fracciones es una fraccion propia?
O 23

O 4/4
O &7
O 6/5

=3
o}
o
3
®
Q
Q
o

=3
I}
o
3
®
Q
Q
o

Correcto. Una fraccion propia es aquella en la que el numerador es menor que
el denominador. En la fraccion % 5 es menor que 7, por lo que es una fraccion

propia. Las otras opciones son fracciones impropias (a y d) o equivalen a 1 (b).

P

=3
0
o
3
®
Q
—+
o

Solucion

1. Incorrecto
2. Incorrecto
3. Opcidn correcta
4. Incorrecto

B I e e

¢ Cual de las siguientes fracciones es una fraccion impropia?

T O N
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414
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Correcto. Una fraccion impropia es aquella en la que el numerador es mayor o
igual al denominador. En % el numerador (7) es mayor que el denominador (4),

por lo que es una fraccién impropia. Las otras opciones son fracciones propias
(@yc)oequivalen a1 (d).

R = o

P

R L _ _ _ g

=1
(9]
(@)
=
o
Q
—
(@]

=1
(@)
(@)
=
D
Q
—
(@]

Solucion

1. Incorrecto
2. Opcidn correcta
3. Incorrecto
4. Incorrecto

P e e e e Y
T = e R R N N R N T

¢Qué valor tiene una fraccion en la que el numerador es igual al
denominador?

O Menor que 1
O Iguala1
O Mayor que 1
O

Depende del denominador
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Correcto. Si el numerador y el denominador son iguales, la fraccion tiene un
valor de 1. Por ejemplo, ?T = 1. Las otras opciones no aplican a esta condicion

especifica.
Incorrecto
Incorrecto
Y 4
Solucion

1. Incorrecto
2. Opciodn correcta
3. Incorrecto
4. Incorrecto

¢Cual de las siguientes afirmaciones es correcta sobre las fracciones
impropias?

O Todas las fracciones impropias tienen un valor menor que 1.
O Las fracciones impropias pueden ser iguales a 1.

O Las fracciones impropias tienen un valor mayor que 1.

O

Las fracciones impropias solo se pueden representar con denominadores

pequenos.
. Incorrecto :
. Incorrecto i

. Correcto. Una fraccién impropia es aquella en la que el numerador es mayor |
' que el denominador, lo que hace que el valor de la fraccion sea mayor que 1. :
. Las otras opciones no se ajustan a la definicion de fraccion impropia. :



http://localhost:51235/temp_print_dirs/eXeTempPrintDir_GhERPF/Parte1.Tema_I-2_Numeros_fraccionarios_y_decimales./#answer-19245_3372
http://localhost:51235/temp_print_dirs/eXeTempPrintDir_GhERPF/Parte1.Tema_I-2_Numeros_fraccionarios_y_decimales./#answer-19245_3372
http://localhost:51235/temp_print_dirs/eXeTempPrintDir_GhERPF/Parte1.Tema_I-2_Numeros_fraccionarios_y_decimales./#answer-19245_3375
http://localhost:51235/temp_print_dirs/eXeTempPrintDir_GhERPF/Parte1.Tema_I-2_Numeros_fraccionarios_y_decimales./#answer-19245_3375
http://localhost:51235/temp_print_dirs/eXeTempPrintDir_GhERPF/Parte1.Tema_I-2_Numeros_fraccionarios_y_decimales./#answer-19245_3378
http://localhost:51235/temp_print_dirs/eXeTempPrintDir_GhERPF/Parte1.Tema_I-2_Numeros_fraccionarios_y_decimales./#answer-19245_3378
http://localhost:51235/temp_print_dirs/eXeTempPrintDir_GhERPF/Parte1.Tema_I-2_Numeros_fraccionarios_y_decimales./#answer-19245_3381
http://localhost:51235/temp_print_dirs/eXeTempPrintDir_GhERPF/Parte1.Tema_I-2_Numeros_fraccionarios_y_decimales./#answer-19245_3381

O
O Fraccion impropia
O
O

Solucion

1. Incorrecto
2. Incorrecto
3. Opcidn correcta
4. Incorrecto

Fraccion propia

Fraccion menor que 1

Ninguna de las anteriores

Correcto. La fraccion % tiene un valor de 1. Cuando el numerador es igual al

denominador, la fraccion se clasifica como impropia, ya que el numerador es
igual al denominador y su valor es exactamente 1. Las fracciones propias son
aquellas cuyo numerador es menor que el denominador.
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1.4. Simplificacion de fracciones

Simplificacion de una fraccién:

Simplificar una fraccién consiste en convertirla en una forma equivalente en la que el
numerador y el denominador sean los numeros mas pequefos posibles, manteniendo
el mismo valor de la fraccion.

Para simplificar se divide el numerador y el denominador de la fraccion por el mismo numero que
sea divisor de ambos.

Cuando una fraccion no se puede simplificar mas se dice que es irreducible y sus términos son
primos entre si.

Para simplificar una fraccién y obtener su fraccion irreducible, se calcula el maximo comun divisor
(m.c.d.) del numerador y del denominador y se dividen ambos por dicho m.c.d.

Recuerda que en el bloque anterior se estudié como calcular el maximo comun divisor.

04

36

Ejemplo: Vamos a simplificar la fraccidon hasta calcular su fraccion irreducible:

Soluciéon: Calculamos el maximo comun divisor del numerador y del denominador; m.c.d. (24,36)
=12; ydividimos el numerador y el denominador por el m.c.d.:

24:12=2

b2

36:12=3 — La fraccion irreducible es
. . o e 45
Otro Ejemplo: Simplificar ;.

1. Paso 1: Encuentra el m.c.d. de 45 y 60.

Descomposicion en factores primos:
45 =3%x5, 60=22x3x5
El m.c.d. es:
m.c.d.(45,60) =3x5=15
2. Paso 2: Divide tanto el numerador como el denominador por 15:
45 45+15 3

60 60=15 4

3. Paso 3: La fraccion no puede simplificarse mas, ya que %43 no tiene factores comunes entre
3y4.



Resultado: La fraccién % simplificada es %.

Resumen del proceso de simplificacion
fracciones:

1. Encuentra el m.c.d. del numerador y el denominador.
2. Divide ambos por el m.c.d..
3. Verifica que la fraccion no pueda simplificarse mas.

de



& ejercicio 4

Ejemplo: Simplificar la fraccion %.

Mostrar retroalimentacion

Solucion:

1. Paso 1: Encuentra el maximo comun divisor (m.c.d.) de los nimeros
24 y 36.Para simplificar una fraccion, necesitamos dividir tanto el
numerador como el denominador por su m.c.d..

o Descomposicion en factores primos:
24 =2°x3, 36=2"x3?
o El m.c.d. es el producto de los factores comunes elevados a los
menores exponentes:
m.c.d.(24,36) =2*x3 =12
2. Paso 2: Divide tanto el numerador como el denominador por el m.c.d.:
24 2412 2

36 36-12 3

3. Paso 3: Verifica que la fraccion no puede simplificarse mas.Los
factores primos de 2 y 3 no tienen divisores comunes, por lo que la

fraccion %esté en su forma mas simple.

P e e T
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1.5. La fraccion como un operador

De forma general, al usar una fraccion como un operador, los pasos que se realizan
son los siguientes:

1. Dividir la cantidad total entre el denominador de la fraccion. Esto nos indica
cuantas partes iguales componen el total.

2. Multiplicar el resultado de la division por el numerador. De esta manera,
obtenemos cuantas partes corresponden segun la fraccion dada.

Este proceso permite calcular una parte especifica de un todo utilizando una fraccion.

EJEMPLO 1

En una localidad, sabemos que %de los habitantes son jovenes y % son adultos.

Si no conocemos la cantidad total de personas en la localidad, no podemos determinar el
numero exacto de jovenes o adultos. Sin embargo, podemos dividir a la poblacion en 7
partes iguales, de las cuales 2 partes seran jovenes y 5 partes seran adultos. Es decir,
por cada 7 personas, 2 son jovenes y 5 son adultos.

Ahora, si nos informan que en la localidad hay 2.275 habitantes, podemos calcular
cuantos de ellos son jovenes. La fraccion %72 indica que dividimos la poblacion en 7

partes iguales y tomamos 2 de esas partes. Las operaciones necesarias son:

1. Dividimos la poblacion total entre 7:

2275 +7 =325
Esto nos dice que cada una de las 7 partes contiene 325 personas.

2. Multiplicamos el resultado por 2 para obtener la cantidad de jévenes:

325x2 =650
Por lo tanto, en la localidad hay 650 jovenes.

Alternativamente, podemos hacer las operaciones en orden inverso, con el mismo
resultado:

1. Multiplicamos la poblacion por 2:

2275 %2 = 4550
2. Dividimos el resultado entre 7:



4550 +7 = 650

Asi, podemos expresar el calculo como:

2
5 de 2275 = 650

o también:

2
5 x2275 =650

De manera similar, para calcular cuantos adultos hay, podemos usar la fraccién %:

1. Dividimos la poblacion total entre 7:

2275 +7 =325
2. Multiplicamos el resultado por 5:

325 x5 =1625
Por lo tanto, en la localidad hay 1.625 adultos.

EJEMPLO 2

Una persona ha recibido % de un premio. Si ha recibido 3.500 euros, ¢cual era el valor
total del premio?

Solucioén: El premio se ha dividido en 5 partes iguales, y la persona ha recibido 2 de esas
partes. Para calcular el premio total, debemos dividir la cantidad recibida entre 2 y luego
multiplicar el resultado por 5:

1. Dividimos la cantidad recibida entre 2:

3500 +2 = 1750
2. Multiplicamos el resultado por 5:

1750x5 = 8750

Por lo tanto, el premio total era de 8.750 euros.
Otra forma de hacerlo es directamente:

1. Multiplicamos la cantidad recibida por 5:

3500 x5 = 17500
2. Dividimos el resultado entre 2:

17500 + 2 = 8750



Asi, llegamos a la misma conclusion: el premio total es de 8.750 euros.

Autoevaluacion

Si una localidad esta dividida en 7 grupos iguales y 2 de esos grupos son
jovenes mientras que 5 son adultos, entonces para calcular el numero de
jovenes en una poblacion de 2275 personas, primero debemos multiplicar
2275 por 2 y luego dividir el resultado entre 7.

O Verdadero O Falso

Falso

Multiplicar primero y luego dividir no sigue la légica correcta para encontrar
el nimero de jovenes, ya que se necesita primero encontrar el valor de una
parte y luego multiplicar por el nUmero de partes correspondientes.

Primero, se divide la poblacion total entre el nUmero de partes iguales (7) y
luego se multiplica por el nUmero de partes que son jovenes (2). Por lo tanto:

1.2275+7 =325
2.325x2 = 650 (jévenes)

B T
T e = N N

Si se divide una poblacién de 2275 personas en 7 grupos iguales, de los
cuales 5 son adultos, entonces el numero de adultos se puede calcular
dividiendo 2275 por 5 y luego multiplicando el resultado por 7.

O Verdadero O Falso

Falso

Dividir por 5 y luego multiplicar por 7 no es el procedimiento correcto. Es
necesario primero calcular el tamafio de un grupo y después multiplicar por
el nUmero de partes correspondientes.

Para encontrar el nUmero de adultos, primero se debe dividir la poblacién
entre el total de partes (7) y luego multiplicar por las partes que
corresponden a adultos (5). Por lo tanto:

1.2275+7 =325
2. 325 x5 = 1625 (adultos)

e e e e e e e e e e e e e e e e e e e e m e e e -
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Si una persona recibe 2 partes de un premio que esta dividido en 5 partes
iguales y el valor recibido es 3500 euros, para encontrar el total del premio, se
debe dividir 3500 entre 2 y luego multiplicar por 5.

O Verdadero O Falso

Verdadero

Este es el procedimiento correcto para encontrar el total del premio cuando
se conoce cuanto se ha recibido y en cuantas partes se divide el premio
total.

Para calcular el total del premio:
1. Dividir la cantidad recibida entre el nimero de partes recibidas (2):
3500 +2 = 1750
2. Multiplicar el resultado por el total de partes (5): 1750 x5 = 8750

P e e T
T = N N R N R N R N R

Si el premio total es 8750 euros y una persona recibe 3500 euros, se puede
calcular la proporciéon del premio recibido multiplicando 3500 por 5 y luego
dividiendo el resultado entre 2.

O Verdadero O Falso

Verdadero

Multiplicar y luego dividir también es un procedimiento valido para calcular
el total cuando se conoce la proporcién recibida y la cantidad.

Para encontrar la proporcion recibida:

1. Multiplicar la cantidad recibida por el numero total de partes (5):
3500 x5 = 17500

2. Dividir el resultado entre el numero de partes recibidas (2):
17500 + 2 = 8750 (premio total)

e e T Y
T = N R N

En una localidad con 3150 habitantes, si los jovenes representan %73 de la

poblaciéon total, primero debemos multiplicar 3150 por 3 y luego dividir el
resultado entre 7 para encontrar cuantos jéovenes hay en la localidad.

O Verdadero O Falso

Verdadero

Este procedimiento es correcto. Multiplicar por el numerador de la fraccion y
luego dividir por el denominador es una forma valida de calcular la cantidad
correspondiente cuando se conoce la proporciéon de la fraccion.

Para encontrar el nUmero de jovenes:

B e
-~




1. Multiplicar la poblaciéon total por el numerador de la fraccion que
representa a los jovenes: 3150 x 3 = 9450

2. Dividir el resultado entre el denominador de la fraccion: 9450 =7 = 1350




1.6. Reduccion de fracciones a un
denominador comun

La reduccion de fracciones a un denominador comun es el proceso de convertir
varias fracciones con denominadores distintos en fracciones equivalentes que tengan
el mismo denominador. Esto se utiliza para facilitar operaciones como la suma, resta o
comparacion de fracciones.

Para expresar varias fracciones con un denominador comun, se sigue el método del
minimo comun multiplo (m.c.m.). A continuacion, los pasos generales:

1. Calcular el m.c.m. de los denominadores de las fracciones. Este sera el
denominador comun.

2. Asignar el m.c.m. como denominador comun a todas las fracciones.
3. Ajustar el numerador de cada fraccion:

Se divide el m.c.m. entre el denominador original de la fraccién.
El cociente obtenido se multiplica por el numerador original de la
fraccion. Este sera el nuevo numerador.

Con este procedimiento, se transforman todas las fracciones a un formato con
denominadores iguales, permitiendo operar o comparar las fracciones con mayor
facilidad.

Ejemplo: Vamos a reducir a comun denominador las siguientes fracciones:

W =
N =
A~ =

Solucion:

1. Paso 1: Calculamos el minimo comun multiplo (m.c.m.) de los denominadores 3, 6y 4.
m.c.m.(3,6,4) =12
El m.c.m. sera el nuevo denominador para todas las fracciones.

2. Paso 2: Ajustamos cada numerador multiplicando por el factor que convierte el denominador
original en 12.

o Para

W=

1 1x4 4
12+3=4, —=—02=—
3 3x4 12

o Para

(e L



I 1x2 2

12+6=2, —-=—=

6 6x2 12
o Para 1:
1 1
iaz3 L IX3_ 3
4 4x3 12
3. Resultado final:
Las fracciones con denominador comun son:
4 2 3
127 127 12

0 4
S

<~ ejercicio 5

5.Reducir las siguientes fracciones a comun denominador

2 7 5
371278

Mostrar retroalimentacion
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1.7. Comparacion de fracciones

La regla general para la comparacion de fracciones

La regla general para la comparaciéon de fracciones consiste en reducir las
fracciones a un denominador comun y luego comparar sus numeradores. Aqui estan
los pasos a seguir:

1. Encontrar el minimo comun multiplo (m.c.m.) de los denominadores de las
fracciones que se desean comparar.

2. Convertir las fracciones a fracciones equivalentes con el mismo denominador
(denominador comun). Para ello, se multiplica el numerador de cada fraccion por
el cociente obtenido al dividir el m.c.m. entre su denominador original.

3. Comparar los numeradores de las fracciones equivalentes.

La fraccion con el mayor numerador sera la mayor.
La fraccion con el menor numerador sera la menor.

Regla alternativa (sin m.c.m.)

Si no deseas usar el m.c.m., puedes comparar fracciones utilizando la regla de la
multiplicacion cruzada:

1. Multiplica el numerador de la primera fraccion por el denominador de la
segunda fraccion.
2. Multiplica el numerador de la segunda fraccion por el denominador de la
primera fraccion.
3. Compara los resultados obtenidos:
Si el producto de la primera fraccion es mayor, entonces la primera fraccién
es mayor.
Si el producto de la segunda fraccion es mayor, entonces la segunda
fraccion es mayor.

Vamos a distinguir dos tipos de fracciones:

1. De igual denominador. En este caso es mayor la fraccion que tiene mayor numerador.

4 5

7 7

2. De distinto denominador. En este caso se reducen las fracciones a comun denominador y
aplicamos el criterio anterior, tal como se muestra en el ejemplo siguiente:



2 3 2_14 3_15
Ejemplo resuelto: 5 y 7 ; como m.c.m. (5,7) = 35, tenemos 5735 y 78l ; de donde
15 14 3 2
35 35 .7 5
se deduce que > al ser mayor el numerador, y por lo tanto: >
Ejemplo:
Comparar .y 2.
9 3
1. Paso 1: Encontramos el m.c.m. de 9y 3:
m.c.m.(9,3) =9
2. Paso 2: Ajustamos los numeradores:
o g ya tiene denominador 9, por lo que no necesitamos cambiarlo.
o Para 2
2 2
9:3=3 2-2X3_°
3 3x3 9
3. Paso 3: Comparamos los numeradores:
7 6
5 7 39
Como 7 > 6, se concluye que:
7 2
—_ > —_
9 3
.7 2
Resultado: ; es mayor que 3.
4 )
<.~ Caso practico

Ejemplo: Comparar las fracciones 3 y 2.

Mostrar retroalimentacion
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Solucion:

1. Paso 1: Reducir a un denominador comunPara comparar dos
fracciones, primero buscamos un denominador comun. Calculamos el
minimo comun multiplo (m.c.m.) de los denominadores 4 y 6.

o Descomposicion en factores primos:
4=2%y 6=2x3
o Elm.c.om.de4y6es2?x3=12.

El denominador comun es 12.

2. Paso 2: Ajustar los numeradoresAhora convertimos las fracciones al
denominador comun 12.

o Para %:Multiplicamos el numerador y el denominador por el factor

necesario para que el denominador sea 12.
3 3x3 9
12:4=3 -—=—=—
4 4x3 12

o Para %:Multiplicamos el numerador y el denominador por el factor

necesario para que el denominador sea 12.

5 5x2 10
2:6=2, —-—=— =—
6 6x2 12

3. Paso 3: Comparar los numeradoresAhora que ambas fracciones tienen
el mismo denominador, comparamos los numeradores:

9 10
2 7 12

1 W
A
ANl W

Resultado: 2 es menor que 2.

R N R R




2. OPERACIONES CON NUMEROS
RACIONALES

Las operaciones con numeros racionales abarcan las cuatro operaciones basicas
de la aritmética: suma, resta, multiplicacién y divisién. Un niamero racional es

a

cualquier numero que puede expresarse como el cociente de dos numeros enteros, 3,

donde a es el numerador y b es el denominador, con la condicion de que b # 0

1. Suma de fracciones (numeros racionales)

Para sumar dos fracciones, es necesario que tengan el mismo denominador. Si no lo
tienen, se busca el minimo comun denominador (MCD), para luego ajustar los
numeradores y realizar la suma.

Fracciones con el mismo denominador:

Fracciones con denominadores diferentes:

_ axXd+cXb

c
+— =
d bxd

a
b

Ejemplo 1: Mismo denominador

2+3_2+3_5_1
55 5 5

Ejemplo 2: Diferentes denominadores

2 1
373
Encuentra el MCD de 3y 4, que es 12.
Ajusta las fracciones:
2 8 1 _3
3712 4 12

Suma:
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8 3 11
—_t — = —
12 12 12

2. Resta de fracciones
La resta de fracciones sigue el mismo proceso que la suma. Si los denominadores son
diferentes, primero se encuentra el MCD y luego se restan los numeradores.

Fracciones con el mismo denominador:

a—=¢

c
b b

SR

Fracciones con denominadores diferentes:

c_axd—cxb
d  bxd

a
b

Ejemplo 1: Mismo denominador

7 3 7-3 4 2
— —— =—— = — = — (simplificando)
10 10 10 10 5

Ejemplo 2: Diferentes denominadores

5 1
6 8
Encuentra el MCD de 6 y 8, que es 24.
Ajusta las fracciones:
5 .20 1 3
6 24 8 24
Resta:
20 3 17
24 24 24

3. Multiplicacion de fracciones

Para multiplicar fracciones, simplemente se multiplican los numeradores entre si y los
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denominadores entre si:

No es necesario encontrar un denominador comun para la multiplicacién.

Ejemplo:

3 2

—_ X —_

45
Multiplica los numeradores:

3x2=6

Multiplica los denominadores:

4%x5=20

Resultado:

6 3
30 = 10 (simplificando)

4. Division de fracciones

Para dividir fracciones, se multiplica la primera fraccion por el reciproco (inverso) de la
segunda fraccion:

a c_axd_axd
b 'd b ¢ bxc
Ejemplo:
7 2
9 3
Encuentra el reciproco de 2, que es 3.
Multiplica:
7><3 7x3 21 7(, lificando)
—X=—=—=— = — (Simplincando
927 9x2 718 6 P

Resumen:
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Suma y resta: Si los denominadores son diferentes, se encuentra un denominador comun y
luego se suman o restan los numeradores.

Multiplicacion: Multiplica numeradores y denominadores directamente.

Division: Multiplica la primera fraccion por el reciproco de la segunda.

Los numeros racionales permiten realizar todas estas operaciones, siempre y cuando el
denominador no sea cero.

Resumen de pasos

1. Suma y Resta:

Encuentra el MCD si los denominadores son diferentes.
Ajusta las fracciones para tener denominadores comunes.
Suma o resta los numeradores.

Simplifica el resultado si es posible.

2. Multiplicacion:

Multiplica los numeradores.

Multiplica los denominadores.

Simplifica el resultado si es posible.
3. Divisién:

Encuentra el reciproco de la segunda fraccion.
Multiplica la primera fraccidon por este reciproco.
Simplifica el resultado si es posible.

gmﬂ Sabias que.......

Observacion de los numeros racionales en el siguiente texto:

El matematico Diofanto, destacado en la Alejandria del siglo IV, dejé un notable
legado en algebra. Su nombre se asocia con las ecuaciones diofanticas, que
buscan soluciones enteras. La vida de Diofanto se resume en un epigrama griego
utilizando fracciones para describir los diferentes periodos de su vida:

Diofanto fue nifio durante é de su vida.

Su barba crecid ﬁ después.

Se caso % después de su adolescencia.
Tuvo un hijo cinco anos después, quien vivio la mitad de la edad de su padre.
Diofanto murié cuatro afos después de la muerte de su hijo.

Este epigrama muestra como las fracciones pueden ser usadas para representar
etapas en la vida de una persona, reflejando la importancia de los numeros




racionales en la descripcion de situaciones y tiempos.




2.1. Suma y resta de numeros racionales

Suma y resta con denominadores iguales: Se suman o restan los
numeradores y el denominador se mantiene.
Suma y resta con denominadores diferentes: Encuentra el m.c.m. de los
denominadores, ajusta las fracciones y luego realiza la operacion.
Casos especiales:
Numeros enteros se convierten a fracciones con denominador 1.
Si el denominador es negativo, el signo negativo puede trasladarse al
numerador.

Este procedimiento asegura que las operaciones con numeros racionales se realicen
correctamente en todos los casos.

Ejercicio
Supongamos que tenemos un préstamo y hemos realizado varios pagos anticipados. Hace cuatro

meses pagamos %52 de la cantidad prestada, y hace un mes pagamos %51. Queremos saber qué
fraccidon del préstamo hemos pagado y cuanto queda por pagar.

Paso 1: Suma de fracciones con el mismo denominador

Para saber qué fraccidén del préstamo hemos pagado, sumamos las dos fracciones de los pagos
realizados:

Hemos pagado % del préstamo total.

Paso 2: Resta de fracciones para calcular lo que queda por pagar

Para saber cuanto nos queda por pagar, restamos la fraccion pagada del total (que es 1,
representado como %):

Por lo tanto, queda por pagar % del préstamo.



Suma de fracciones con denominadores diferentes

Ahora, supongamos que los pagos han sido diferentes: Hace cuatro meses pagamos %52 y luego

hace un mes pagamos %31 del préstamo. En este caso, los denominadores son diferentes, por lo

que debemos sumar las fracciones encontrando primero un denominador comun.

Paso 1: Encontrar el denominador comun

El minimo comun multiplo (m.c.m.) entre 5 y 3 es 15. Por lo tanto, convertimos las fracciones a
fracciones equivalentes con denominador 15:

2x3 6 1 _1x5 5

5 5%x3 15 3 3x5 15

Paso 2: Sumar las fracciones

Ahora que las fracciones tienen el mismo denominador, podemos sumarlas:
6 N 5 6+5 11
15 15 15 15

Esto significa que el préstamo lo hemos fraccionado en 15 partes, de las cuales hemos
pagado 11 partes. En otras palabras, hemos cubierto % del préstamo.

Caso particular 1: Sumar 2 + 1

Para sumar un nimero entero con una fraccion, convertimos el numero entero en una fraccion
con denominador 1. Luego buscamos un denominador comun y realizamos la suma.

Paso 1: Convertir el nUmero entero en fraccion:

2
2=—-
1

Paso 2: Encontrar el minimo comun denominador (m.c.m.) entre 1y 3, que es 3.

Paso 3: Ajustar las fracciones:

Il I\
Q| =



Paso 4: Sumar las fracciones:

Resultado:

Caso particular 2: Sumar = + 3

Si aparece una fraccién con un signo negativo en el denominador, lo trasladamos al
numerador para facilitar la operacion.

Paso 1: Convertir la fraccién con el signo negativo en el denominador:

Ahora, la suma es:

Paso 2: Encontrar el minimo comun denominador (m.c.m.) entre 5y 7, que es 35.

Paso 3: Ajustar las fracciones:

3 -21 420

57357 7 35

Paso 4: Sumar las fracciones:
=21 +2O _=21+20 -1
35 35 35 35
Resultado:

3+4 -1
-5 7 35



Resumen:

Caso particular 1: Sumar un numero entero con una fraccidn se realiza
convirtiendo el numero entero en fraccion y encontrando el denominador comun.
En este caso:

2+1—7
33

Caso particular 2: Cuando el denominador de una fraccion es negativo,
trasladamos el signo al numerador. Luego se procede con el calculo habitual. En
este caso:

3 4 -1

5t75 3

G Autoevaluacion

Dado que = es equivalente a -, ;cémo se suma —2 con 3?

O Primero cambiamos el signo de %— a —% y luego sumamos las fracciones

como se haria normalmente.

O Sumamos directamente % con ‘5—‘ y cambiamos el signo al final.
O Sumamos —% y % como se haria normalmente, sin necesidad de cambiar nada.

O Primero transformamos ‘5—‘ a un denominador de 3 y luego realizamos la suma.

Correcto. Cuando una fraccion tiene un signo negativo en el denominador, lo
conveniente es mover el signo al numerador para simplificar el calculo. Por lo

tanto, _% se convierte en —%. Luego, sumamos esta fraccién con ‘5‘ encontrando

un denominador comun.

=3
(@]
(@)
=
(0
Q
—
O




Incorrecto
Solucion

1. Opciodn correcta
2. Incorrecto
3. Incorrecto
4. Incorrecto

Si se han anticipado i de un préstamo en dos ocasiones, una de % y otra de ﬁ,
équé fraccion total del préstamo se ha anticipado?

o 3
12
o 3
o 3
0
(oo
I

Correcto. Para sumar ; y -5, primero encontramos un denominador comdn. El

MCM de 6 y 12 es 12. Convertimos las fracciones: :12—2 y % ya tiene

Bl= o\—

denominador 12. Sumamos las fracciones: % + == . Si consideramos la

1
2
1

H
Sl

suma anticipada en dos ocasiones, %+ }‘ = % = 5, pero aqui se ha anticipado

2

en total = considerando los errores previos.

S
12
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Incorrecto
E Y 4
: Solucion
1. Incorrecto
2. Incorrecto
: 3. Opcidn correcta
4. Incorrecto

Dado el problema 2 + 1 — 1, ¢ qué fraccion es el resultado?

O 3
4
7
O 2
O s
12
2
O 3
. Incorrecto

Correcto. Para resolver %+ % - % debemos encontrar un denominador comun

para todas las fracciones. El MCM de 6, 2 y 3 es 6. Convertimos las

fracciones: 2 ya esta en el denominador comun, 3 =2 y 1 =2, Sumamos vy

restamos las fracciones: %+%— % = g =1, lo cual no es la opcion correcta.
i 5 1_3_1 1_ 7
Corrigiendo la suma correcta 2 — 3 = 2 = 5, sumando esto a 5 = 3.
. Incorrecto
. Incorrecto
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@)

Solucion

1. Incorrecto
2. Opcion correcta
3. Incorrecto
4. Incorrecto

Dl

wloy

Correcto. Primero, convertimos 11 a una fraccién impropia: 11 =2. Luego,

3

buscamos un denominador comun para 2 y 2. El MCM de 2 y 5 es 10.

2 5

1
1
: Convertimos 2 a 12 y £ a . Finalmente, restamos 2 — = = 11, que se simplifica
1
1
1

4
10 —
7
a 15-
. Incorrecto
. Incorrecto

. Solucion
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1. Incorrecto
2. Opciodn correcta
3. Incorrecto
4. Incorrecto

Para realizar la resta 17—0—§, jcual es la fraccion equivalente de % con el
denominador comun 10?
O 4

10

2
O 10
O s

10

3
O 10
Correcto. Para realizar la resta, debemos convertir % a una fraccion con
+ denominador 10. Multiplicamos el numerador y el denominador por 2: 225 = 1. |
: 7 4 _ 3 |
+ Ahora podemos restar 15 — 15 = 75- :
. Incorrecto :
. Incorrecto :
. Incorrecto :

Solucion

1. Opciodn correcta
2. Incorrecto
3. Incorrecto
4. Incorrecto
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2.2. Multiplicacion de numeros racionales

Multiplicacion de numeros racionales

Supongamos que gasto % de mi sueldo al mes. La mitad de estos gastos corresponde al pago de

la hipoteca. Para calcular qué fraccion de mi sueldo se destina al pago de la hipoteca,
necesitamos calcular la mitad de un tercio. En términos matematicos, esto equivale a multiplicar

las fracciones 1 x %

o Ll b it bl g 0L
st S b L
1 i
?de =

Regla general para la multiplicacion de fracciones:

Para multiplicar dos numeros racionales (fracciones), se multiplica el numerador de una fraccion
por el numerador de la otra, y el denominador de una fraccion por el denominador de la otra:

a Cc
—X ==
b d bxd

El numerador del producto es el producto de los numeradores.
El denominador del producto es el producto de los denominadores.

Ejemplo resuelto (Hipoteca):

Si gasto % de mi sueldo, y la mitad de esos gastos va a la hipoteca, la fraccion correspondiente

es.

1X1_1><1_1
273 2%x3 6



Por lo tanto, % de mi sueldo se destina al pago de la hipoteca.

Ejemplos de multiplicacion de fracciones:

a) Multiplicando dos fracciones simples:

c) Multiplicando fracciones con numeros negativos:

2 5 -2x5 -10 -5 _
——x= = = —— = — (simplificando)
3 6 3%6 18 9

Caso particular: Multiplicar un numero entero por una
fraccion

Cuando multiplicamos un numero entero por una fraccion, primero expresamos el numero entero
como una fraccion con denominador 1 y luego seguimos las reglas generales de multiplicacion:
2 4 2 4x2 8
4 X—=—=—X—-= =
5 1 5 1x5 5
Esto también puede verse como multiplicar el entero por el numerador de la fraccion, dejando el
denominador sin cambios.

Simplificacién antes de multiplicar

A veces, es conveniente simplificar antes de realizar la multiplicacién para evitar manejar
numeros grandes. Veamos un ejemplo resuelto utilizando simplificacién previa.

: . - . P 24, 81
Ejercicio resuelto: Multiplicar 3z x -

Paso 1: Descomposicion en factores primos:

24 =2X2X2X%X3
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45 =3x3x5
81 =3%x3%x3x%x3
16 =2%X2%x2x%x2

Paso 2: Cancelar los factores comunes entre numerador y
denominador:

Numerador: 24 x81 = (2x2Xx2x3)xX(3x3x3x3)
Denominador: 45x 16 = (3X3X5)X(2X2X2xX?2))

Simplificando los factores comunes:

2x2x2y3x3se cancelan en el numerador y denominador.

Paso 3: Resultado simplificado:

Después de simplificar los factores comunes, obtenemos:

24 81 3
— X — = —
45 16 5
Ejemplos:
a) b)
c)
32_6 253 _ 30
57735 3677126
—35_ 15
227 4

Caso particular: Para multiplicar un niamero entero por un numero racional, multiplicaremos el
entero por el numerador del numero racional y dejaremos el denominador como esta.

En realidad escribimos el numero entero en forma de fraccién, con denominador 1 y realizamos la
multiplicacion:

4.3

15

—

—12
=5

e
CTICD
I
|—*|.q>.
(S 4[N ]

Ejemplo resuelto:

w
b2
Il
[ e ]

a)
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A veces es conveniente simplificar antes de realizar la multiplicacion.

Ejercicio Resuelto:

24 25

Si queremos realizar la siguiente multiplicaciéon 81 16 ,Sera conveniente descomponer en
factores los numeros que aparecen en el numerador y denominador:

24=2223; 45= 3.3.5; 81=3.3.3.3;
16=2.2.2.2;

24 45  (2.2.2.3).(3.3.5)

11 (3.3.3.3)(2.2.2.2)

Ahora podemos tachar los factores que estan repetidos en el numerador y el denominador y el
resultado seria el siguiente:

&® cCaso practico

-

Ejercicio 7: Realiza las siguientes multiplicaciones:

3 12
4 5
7 3
21 8
6 24
10 56

Mostrar retroalimentacion




1 2 1 2
36 18 9

20 10 5
NN A
1 2 1 2

773 7.3 21

21_8 21-8 21-8

21

1
21-8 8

6 24 6-24 144
10_, 56 10:56 560

116
R
144 9

560 35
A
16

Nota: hemos dividido por 16 directamente. Esto es lo mismo que dividir por
2 cuatro veces.




2.2.1. Numeros inversos

Numeros Inversos

El nimero inverso de una fracciéon es aquella fraccion que, al multiplicarse por la fraccion
b

original, da como resultado 1. El inverso de una fraccion 7 es 2, ya que al multiplicarlos

obtenemos la unidad:
a b _ axXb _ ab _

_x__ = — =
b a bxa ab

1

Para encontrar el inverso de una fraccion, simplemente se intercambian el numerador y el
denominador.

Ejemplos:

1. Inverso de una fraccion:

El inverso de 2 es 3 porque:

2. Inverso de un numero entero:

Un numero entero como 5 se puede escribir como fraccion: % Su inverso es % ya que:
5 1 5x1 5
1

X—=—— = — =
5

1
S5X—-= =
1x5 5

5

Regla general:

Para encontrar el inverso de una fraccion Z(con a # 0a y b # 0), simplemente intercambiamos el

numerador a y el denominador b, obteniendo g

Si el numero es un entero, como 5, se interpreta como % y su inverso es %

®% Debes conocer

Resumen:




El inverso de una fraccion ¢ es 2.

Al multiplicar una fraccion por su inverso, el resultado siempre es 1:

a b
-X-=1
b a
Para numeros enteros, su inverso es la fraccién con 1 como numerador y el

numero como denominador.

Autoevaluacion

La fraccion inversa de 2 es 1.

O Verdadero O Falso

Verdadero
Para encontrar la fraccion inversa de % se intercambian el numerador y el

denominador, resultando en 2. La multiplicacion de estas dos fracciones da
3

1, que es la unidad.

La fraccion inversa de % es %, pero el producto de estas fracciones no siempre
es 1.

O Verdadero O Falso

Falso

La fraccion inversa de % es % y cuando se multiplican estas dos fracciones,

el resultado siempre es 1, ya que %x% = 1l

La fraccion inversa de una fraccion ; siempre es g y esto se aplica incluso sia 0 b

es cero.

O Verdadero O Falso

Falso

La fraccion inversa de 7 €s g pero esto no se aplica si a 0 b es cero. De

hecho, no se puede encontrar la fraccién inversa de una fraccién si el
numerador es cero, ya que no se puede dividir por cero.




La fraccion inversa de ‘?2 es

=

> Y el producto de estas fracciones es 1.

O Verdadero O Falso

Verdadero
La fraccion inversa de ‘?2 es ‘75 y el producto de estas fracciones es 1, ya

que ‘?2 X ‘75 = 1. El signo negativo no afecta la propiedad de que el producto

El inverso de una fraccion impropia es siempre una fracciéon impropia.

O Verdadero O Falso

Falso

El inverso de una fraccion impropia puede ser una fraccion propia. Por
ejemplo, el inverso de % (una fraccién impropia) es ‘7—‘, que es una fraccién

propia.




2.3. Division de numeros racionales

Division de niumeros racionales

Cuando dividimos dos numeros racionales, el resultado es también un nudmero
racional. Para obtener el resultado, seguimos estos pasos:

1. Multiplicamos el numerador del primer numero racional por el denominador del
segundo numero racional.

2. Multiplicamos el denominador del primer numero racional por el numerador del
segundo numero racional.

Asi, si tenemos dos fracciones 7 y <, la division  + <se realiza de la siguiente manera:

axd

a C
b d bxc

Donde:

Numerador: es el producto del numerador de la primera fracciéon por el
denominador de la segunda fraccién.

Denominador: es el producto del denominador de la primera fraccion por el
numerador de la segunda fraccién.

Este método asegura que el resultado de la division de fracciones también sea una
fraccion valida.

Observa que es como si se multiplicara en cruz.

En general:

=]
(=¥

e
=¥ [
Il
o
(o]

Numerador: producto del numerador de la 12 fracciéon por denominador de la 22.
Denominador: producto del denominador de la 12 fraccion por numerador de la 22

Ejemplos:
32 _21

a) 5710
251_121_84

b) 367 157 T 15
4, _45_4
9w 791745



—35__ =6
d) 22710
En alguna ocasién puede darse el caso que nos encontremos divisiones expresadas de esta
3
3 _
5=
forma: °
32 _
45—

Si colocamos la divisidon de otra forma, tendremos:

Pero para evitar tener que recolocar estas expresiones, vamos a ver como se resuelven. Cuando

[k}

tengamos expresiones de este tipo , el resultado sera otra fraccion, cuyo numerador sera
el producto de los términos extremos (3.5) y cuyo numerador sera el producto de los términos del
medio (4.2); es decir:

4
2
5
3

i_3s5_15
%_4.2_ a8
p N
&% Caso practico

Ejercicio 8. Realiza las siguientes divisiones:

U1 = O] 0
|I\) O | W
¥ |

sk

ool"‘“ ]
Nll-\m
|

Mostrar retroalimentacion

w
[y
Q



1 2 ' 3
WAl
72 36 12

18 9 3
X

75 5-25 125

4. 12 4-24 96
18 24 18-12 216

1 2 1 2




2.4. Operaciones Combinadas con Numeros
Racionales: Jerarquia de Operaciones

Operaciones Combinadas con Numeros
Racionales: Jerarquia de Operaciones

Al realizar operaciones combinadas con numeros racionales, se sigue la misma
jerarquia de operaciones que se utiliza con numeros naturales y enteros. Esta
jerarquia es fundamental para garantizar que las operaciones se realicen en el orden
correcto y se obtengan resultados precisos.

La jerarquia de operaciones sigue los siguientes pasos:

1. Paréntesis: Resuelve primero las operaciones que se encuentran dentro de
paréntesis o corchetes.

2. Exponentes: A continuacién, resuelve las potencias o raices si las hay.

3. Multiplicacién y Divisién: Luego, realiza todas las multiplicaciones y divisiones
de izquierda a derecha en el orden en que aparecen.

4. Suma y Resta: Finalmente, realiza todas las sumas y restas, también de
izquierda a derecha.

Procedimiento para resolver operaciones combinadas:

1. Primero: Resuelve cualquier operacion dentro de los paréntesis o corchetes. Si hay varios
niveles de paréntesis, comienza con el mas interno.

2. Segundo: Resuelve los exponentes o raices si estan presentes.

3. Tercero: Realiza las multiplicaciones y divisiones, siguiendo el orden de izquierda a
derecha en el que aparecen.

4. Cuarto: Por ultimo, efectua las sumas y restas, también de izquierda a derecha.

5. Simplificacidn: Una vez obtenida la fraccion final, simplificala siempre que sea posible,
dividiendo el numerador y el denominador por su maximo comun divisor (MCD).

Ejemplo de aplicacion:

Calculemos la siguiente expresién combinada:

3+ 1X4 2
4 25 3



Paso 1: Resolver los paréntesis

Primero, multiplicamos las fracciones dentro del paréntesis:

1><4—1X4—4—2(' lificado)
2757 2x5 10 5 ormpiicade
Ahora la expresion es:

3+2 2

4 5 3

Paso 2: Encontrar el denominador comun

El minimo comun multiplo (MCM) de 4, 5y 3 es 60. Convertimos todas las fracciones con
denominador 60:

3 45 2 24 2 40

4°600 5 60 3 60

Paso 3: Realizar la suma y resta

Ahora sumamos y restamos los numeradores:

45+24 40 45+24-40 29
60 60 60 60 T 60

Paso 4: Simplificar

En este caso, la fraccién % no puede simplificarse mas, ya que 29 es un numero primo y
no tiene factores comunes con 60.

Resultado final:

29

Otros Ejemplos:

a) Primero hacemos las multiplicaciones y divisiones. Luego la suma.
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b) Primero hacemos las divisiones, luego la resta.

1 (25)1_1 121 _1 84 _5 B84 _—79
3 N36/7T3 15773 15715 157 1
c) Primero los paréntesis segundo la resta
11 5 66 325 41
(5 10) ( ) (10+10) (12 2) 10712~ 60" 60 — 60

d) Primero el paréntesis y la division. Por ultimo la resta.

2.5, 4 45
(3+2)-55=(3+D)-23=

e) Primero el paréntesis, después la multiplicacién y por ultimo la resta.

21 10 3 39

¢e Debes conocer

Resumen de la jerarquia de operaciones:

1. Paréntesis: Resuelve las operaciones dentro de los paréntesis primero.

2. Exponentes: Luego, resuelve potencias o raices.

3. Multiplicacién y Division: Realiza estas operaciones de izquierda a derecha.

4. Suma y Resta: Finalmente, realiza sumas y restas en el orden en que
aparecen.

Consejo: Simplifica la fraccion resultante siempre que sea posible para obtener la
respuesta mas precisa.

Este procedimiento garantiza que las operaciones combinadas con numeros
racionales se realicen de manera correcta y eficiente.

[

oV
\Z

Caso practico




Ejercicio 9. realiza las siguientes operaciones.

9.1

9.2

5

B
2473

9.3

)G

2
3

[

|

Mostrar retroalimentacion
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3. NUMEROS DECIMALES

Numeros Decimales

Un namero decimal es una forma de expresar fracciones mediante un punto decimal
(0 coma decimal en algunos paises) que separa la parte entera de la parte
fraccionaria. Los digitos que siguen al punto decimal representan fracciones de la
unidad, tales como décimas, centésimas, milésimas, y asi sucesivamente. Esta
notacién permite una representacion precisa de cantidades menores que uno.

En el numero 876.573, distinguimos las dos partes:

Parte entera: 876
Parte decimal: .573

Desglose por 6rdenes decimales:

1. Parte entera: 876
Esto representa las unidades completas del numero.

2. Parte decimal: .573

5 esta en la posicion de las décimas, lo que equivale a 15—0

7 esta en la posicion de las centésimas, |0 que equivale a 1%0

3

3 esta en la posicion de las milésimas, lo que equivale a -

Descomposicion del numero:

5 7 3
876.573 = 876 + — + —— 4+ —
70 100 T 1000

Esta representacion muestra como se descompone el numero decimal en una suma de su parte
entera y sus fracciones decimales.



Centenas  Decenas Unidades Décimas Centésimas  Milésimas

Parte entera Parte decimal

Ana José Garcia Tejas. Partes de los nimeros decimales

Las fracciones que tienen por denominador la unidad seguida de ceros se llaman fracciones
decimales.

Si el denominador es diez, la fraccidn se lee nombrando el numerador seguido de la palabra
décimos o décimas.

3

10

Ejemplo: se lee: tres décimos.

Si el denominador es cien, la fraccidon se lee nombrando el numerador seguido de la palabra
centésimos o centésimas.

i
Ejempilo: 100 se lee: siete centésimas.

O Autoevaluacion

En un numero decimal, las décimas estan situadas a la derecha del punto
decimal y son las primeras cifras después del punto.

O Verdadero O Falso

Verdadero

En un nimero decimal, las décimas son las primeras cifras a la derecha del
punto decimal. Por ejemplo, en el numero 3.7, el 7 representa las décimas.

El nimero decimal 0.25 se puede escribir como la fraccién %, y se lee

"veinticinco centésimos".

O Verdadero O Falso

Verdadero




25
100?

centésimos". Esto se debe a que el denominador de la fraccién es 100,
indicando centésimos.

El nimero decimal 0.25 es equivalente a la fracciéon y se lee "veinticinco

Un numero decimal que tiene un punto decimal pero no tiene cifras después
del punto es equivalente a una fracciéon con denominador 10.

O Verdadero O Falso

Falso

Un numero decimal sin cifras después del punto decimal, como 4.0, es
equivalente a una fraccion con denominador 1, no 10. La fraccion

correspondiente a 4.0 es %

El nimero decimal 0.008 se puede escribir como la fraccion %, y se lee
"ocho milésimos".
O Verdadero O Falso

Verdadero

El nimero decimal 0.008 es equivalente a la fraccién 1(% y se lee "ocho

milésimos" porque el denominador de la fraccion es 1000, lo que indica
milésimos.

La fraccion % se representa en decimal como 0.03.

O Verdadero O Falso
Falso

La fraccion f—o se representa en decimal como 0.3, no 0.03. La cifra 0.03

corresponde a 1(3)—0 que es una fraccién con denominador 100.




3.1. Relacion entre fracciones y decimales

Las fracciones y los decimales son dos maneras distintas de representar nUmeros
racionales, que son numeros que pueden expresarse como el cociente de dos
enteros. A pesar de su diferencia en forma, fracciones y decimales estan
intimamente relacionados y pueden convertirse entre si. Por ejemplo, la fraccion 1/4 es
equivalente al decimal 0.25, y viceversa, 0.75 puede representarse como la fraccion
3/4.

Aqui te explico como se relacionan:

1. Fracciones a Decimales

Para convertir una fraccion a un decimal, simplemente divides el numerador (el numero
superior) entre el denominador (el numero inferior). Por ejemplo:

Fraccion:

BN [ON)

Conversion a decimal: Divides 3 entre 4, lo que resulta en 0.75.

Algunas fracciones tienen un decimal finito (como % = 0.25), mientras que otras tienen un

decimal infinito. Por ejemplo, % se convierte en 0.333..., que es un decimal periddico.

2. Decimales a Fracciones

Para convertir un decimal a una fraccion, sigues estos pasos:

1. Escribe el decimal como una fraccion con el denominador como una potencia

de 10. Por ejemplo, 0.75 puede escribirse como %

2. Simplifica la fraccion. Divide el numerador y el denominador por su maximo

comun divisor. En el caso de % ambos se pueden dividir por 25, lo que resulta en %

Para los decimales periodicos, el proceso es un poco mas complejo, pero esencialmente
se utiliza un sistema de ecuaciones para encontrar una fraccion equivalente.

3. Conversion entre Fracciones y Decimales Periédicos

Algunos decimales tienen una parte que se repite indefinidamente, conocida como
decimal periodico. Por ejemplo, 0.666... es un decimal peridédico que representa %
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Para convertir un decimal periédico a una fraccion, se puede usar un método algebraico
donde se asigna una variable al decimal, se multiplica por 10 (o 100, 1000, etc., segun la
longitud del periodo), y se restan las ecuaciones resultantes para resolver la fraccion.

Ejemplos Practicos:

Fraccion a Decimal: % =7+-8=0.875

Decimal a Fraccion: 0.4 puede escribirse como = y simplificarse a 2.

Relacion entre fracciones y decimales: Ejemplo con
56.247

Los numeros decimales y las fracciones son dos formas diferentes de expresar el mismo
concepto matematico: un numero racional. Los decimales se pueden convertir en fracciones, y
viceversa. Esta conversion es util en muchas areas de las matematicas.

Ejemplo: Numero decimal 56.247

Para convertir el numero decimal 56.247 en fraccidn, seguimos los siguientes pasos:
1. Separar la parte entera y la parte decimal:
o La parte entera es 56.
o La parte decimal es .247.

2. Expresar la parte decimal como fraccion:

o 0.247 puede interpretarse como %, porque 247 esta en la posicion de las milésimas

(es decir, el numero tiene tres digitos después del punto decimal).
3. Sumar la parte entera y la parte fraccionaria:

o El numero 56.247 se puede escribir como:

247
56.247 =56 + ——
1000

4. Convertir todo en una fraccion: Para expresar el numero decimal completo como una sola
fraccion, convertimos la parte entera a una fraccion con denominador 1000:

56X 1000 _ 56000

56 =
1000 1000

Ahora sumamos ambas fracciones:

56000 N 247 56000 + 247 56247
1000 1000 1000 1000




Entonces, 56.247 en forma de fraccion es:

56247
1000
56, 247
el
e B
T o o

Imagen N° 7. Correspondencia de numero decimal a fraccién. Autor: Ana José Garcia Tejas

-

Autoevaluacion

Para convertir la fraccion % a decimal, se divide el numerador por el

denominador, obteniendo 0.75.

O Verdadero O Falso

Verdadero

La conversion de la fraccion % a decimal se realiza dividiendo 3 entre 4, lo

que da como resultado 0.75. Esto demuestra que la fraccion y el decimal
representan el mismo valor numérico.

P
T N R N

La fraccion % se convierte en un decimal finito, especificamente 0.333.

O Verdadero O Falso

Falso

La fraccion % se convierte en un decimal periddico, que se representa como

0.333..., donde el 3 se repite infinitamente. Esto es diferente de un decimal
finito.
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Para convertir un decimal como 0.75 a una fraccién, puedes escribirlo como

75 . = gn 3
105 Y luego simplificarlo a 3.

~




O Verdadero O Falso

Verdadero

s
100’

simplificarlo dividiendo el numerador y el denominador por su maximo
comun divisor (25 en este caso), resultando en %.

Convertir el decimal 0.75 a una fraccién implica escribirlo como y luego

Un decimal periédico como 0.666... siempre se convierte a la fracciéon %

O Verdadero O Falso

Verdadero

El decimal periédico 0.666... (donde el 6 se repite infinitamente) se convierte

a la fraccién % Este es un ejemplo clasico de como un decimal periddico

puede representarse como una fraccion.

La conversion de un decimal periédico a una fraccion es un proceso simple
que no requiere métodos algebraicos.

O Verdadero O Falso

Falso

Convertir un decimal periédico a una fraccion a menudo requiere un proceso
algebraico para encontrar la fraccion equivalente. Este proceso puede
involucrar asignar una variable al decimal, multiplicar por una potencia de 10
y restar las ecuaciones para resolver la fraccion.

Relacién entre fracciones y decimales:

Este ejemplo muestra que cualquier numero decimal puede expresarse como una

fraccion. En este caso, el numero decimal 56.247 corresponde a la fraccion 5160%.

De manera general, cuando tenemos un decimal con n cifras decimales, podemos

escribirlo como una fraccién cuyo denominador es 10" (diez elevado al numero de
cifras decimales). Luego, la fraccion puede simplificarse si es necesario.

Resumen:




Decimales y fracciones son dos maneras de representar nimeros racionales.
Para convertir un numero decimal a fraccion, identificamos cuantas cifras
decimales tiene el numero y usamos una potencia de 10 como denominador.



3.1.1. ;,Como se escribe una fraccion decimal
en forma de numero decimal?

Para convertir una fraccion en decimal, se escribe el numerador y se separa con una
coma decimal. Luego, se anaden tantas cifras decimales como ceros tenga el
denominador. Por ejemplo, para la fraccion 3/100, se coloca 3 y se afiaden dos cifras
decimales (porque el denominador tiene dos ceros), resultando en 0,03.

413
000 = 0,413
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Ejemplos: 10 ; ;

La coma se puede colocar abajo o arriba; es decir, la podras ver asi 5,6 y asi 5'6.
Para leer un numero decimal se dice primero la parte entera, seguida de la

palabra “unidades” o “enteros” y después se lee la parte decimal acabando con
el nombre del lugar que corresponde a la ultima cifra decimal.

Ejemplos
45,23== cuarenta y cinco unidades y veintitrés centésimas
0,078=== setenta y ocho milésimas

3,0542== tres unidades y quinientas cuarenta y dos diezmilésimas

Ana José Garcia Tejas. Lectura de decimales

Si quieres escribir cualquier numero decimal, por ejemplo 58 milésimas, tienes que colocar el 8 en
el lugar de las milésimas. Por lo tanto el 5 estara en el lugar de las centésimas. Deberas colocar 0
en el lugar de las décimas y otro 0 en el de las unidades. Es decir, quedara asi: 0,058.

Si anadimos ceros a la derecha de un numero decimal su valor no varia.

Por tanto, 3,45 = 3,450 = 3,45000

O Rellenar huecos



10.- Escribe cdmo se leen estos numeros:
2)3,82= (B unidades (D c-tsimas
b)51 = (] unidades, [ décima

c) 4,356 = o unidades,
N ilcsimas

d) 0,03 = - centésimas




3.1.2. ;Como se escribe una fraccion
ordinaria en forma de numero decimal?

Para convertir una fraccién ordinaria en un numero decimal, simplemente se divide el
numerador entre el denominador.

Ejem p|O 1 . 9 | 4 Como la division no es exacta,
. 9 ponemos una coma en el cociente y
Conve I'tl r 4 en 1 2 anadimos un cero al resto y
continuamos dividiendo
decimal :
4 y continuamos dividiendo afiadiendo
10 2.2 otro cero al resto.
1. Dividimos 9 entre 4: ,
Como el resto es 0 ya no continuamos
9+4=225 9|4 la divisién
.. 9 10 2,25
Por lo tanto, la fraccion zen 20

forma decimal es 2.25.
Ejemplo 2: Convertir £ en decimal

1. Dividimos 60 entre 22:
6022 =27272...

Este es un numero decimal periédico, donde la parte decimal 27 se repite indefinidamente.
Entonces, la fraccion 3—22260 en forma decimal es aproximadamente 2.7272... o, de manera mas

precisa, 2.27 (el simbolo de barra indica que 27 se repite)

Resumen:

Para convertir una fraccion en decimal, dividimos el numerador por el denominador.
9 _
7=225

60 _ . e .
5 = 2.7272... (decimal periodico).

Puede ocurrir que al escribir una fraccion en forma decimal no se obtenga nunca resto cero en la
division, es decir, no se obtenga un decimal exacto. Esto por ejemplo ocurre al calcular el numero
60

decimal que corresponde a la fraccién 22



60 22
160 2’7272
060
160
060
16

Ana José Garcia Tejas.
Divisién inexacta

El cociente es 2,7272.... es decir, un numero decimal con infinitas cifras decimales que se repiten
indefinidamente. A este numero se le llama decimal periédico. Y al conjunto de cifras que se

repiten se le llama periodo.

2,72

Este nimero se puede expresar asi 0 en lugar de una linea un arco en la cifra que se

repite de forma indefinida.

Cuando en un numero decimal el periodo empieza justo detras de la coma, se dice que el decimal
es periédico puro. Si entre la coma y el periodo hay varias cifras decimales, el decimal se llama

periédico mixto. A las cifras que hay antes del periodo se llama anteperiodo.

Niimero periédico mixto

2,08 333

Ana José Garcia Tejas. Nimero decimal
periédico mixto

O Rellenar huecos

11.- Escribe estas fracciones en forma de numero decimal.




56

Enviar




3.1.3. Caculo de fracciones generatrices

Un numero decimal puede convertirse en una fraccion, conocida como fraccién
generatriz. Esta fraccion representa al numero decimal en su forma de cociente de
dos enteros. Por ejemplo, el numero decimal 0,75 se puede expresar como la fraccion
75/100, que se simplifica a 3/4.

La fraccidn generatriz de un decimal exacto es una fraccion que tiene por numerador el numero
sin coma, y por denominador se pone la unidad seguida de tantos ceros como cifras decimales
tiene el numero decimal.

Ejemplos:
43 58 3745,
4,3 == E’ 0’58 == 100’ 3,745 == 1000’

La fraccidn generatriz de un decimal peridédico puro es una fraccién que tiene por numerador al
propio numero, escrito sin los signos coma y periodo, menos el numero formado por las cifras
anteriores a la coma o parte entera del numero decimal. Por denominador tiene tantos nueves

como cifras hay en el periodo.
Ejemplos:

—  316—3 313 ——  2345-0 2345
316="g5 =39 0,2345="5595 = 9999

4 )
N . . .
«{fy Conocimiento previo

Los decimales peridédicos mixtos l6gicamente también se pueden escribir en forma
de fraccion, ésta tendra como numerador el propio numero escrito sin los signos
coma y periodo, menos el numero entero con las cifras no periddicas. Por
denominador tiene tantos ceros como numeros peridédicos seguida de tantos 0 como
parte decimal no periddica.

— 743174
1431=""345

Ejemplo:

-
-

~
J

O Rellenar huecos




Ejercicio 12

Escribe las fracciones generatrices de estos numeros decimales:
a) 5,1 = Numerador = () ; Denominador = (i)

b) 0,002 = Numerador = . ; Denominador = -

c) 0,555 = Numerador = . ; Denominador = .

d) 2,353535 = Numerador = - ; Denominador = -

Enviar




3.2. Ordenacion y representacion de
numeros decimales

Para comparar numeros decimales y determinar cual es mayor, se sigue un procedimiento
especifico que involucra la comparacion cifra por cifra. Aqui te lo explico de manera mas clara:

1. Parte Entera: Primero, compara las partes enteras de los numeros. El numero con la parte
entera mayor es el mayor.

2. Parte Decimal: Si las partes enteras son iguales, compara las cifras decimales comenzando
por la primera cifra después del punto decimal (las décimas). El numero con la cifra decimal
mas alta en la primera posicion es mayor.

3. Comparacién Continua: Si las cifras en la posicion de las décimas son iguales, compara
las cifras en la siguiente posicion (centésimas), y asi sucesivamente.

4. Posicion en la Recta Numérica: En la recta numérica, un numero decimal es mayor que
otro si se encuentra mas a la derecha. Por lo tanto, el numero con el valor mas alto estara
mas a la derecha en la representacién grafica.

Este método asegura que los numeros decimales sean ordenados de manera precisa y
coherente.

Ejemplo:
02 0,7 33 38 4,7 T
Eakns Laaas taxey taany (ARNY TOS SOAN NN AR NN e AR AN NN
2 3 4 5 6 7
Ana José Garcia. Representacion niumeros decimale
( )

O Autoevaluacion

¢, Cual de los siguientes niumeros decimales es mayor?
O 3.142

3.12

3.13

@)
O 3.14
@)
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Correcto. Para determinar cual nimero decimal es mayor, comparamos
' primero la parte entera (en este caso, todos los nimeros tienen la misma parte
. entera, que es 3). Luego, comparamos las décimas: 3.142 tiene 1, 3.12 tiene 1,
+ 3.14 tiene 1, y 3.13 tiene 1. Finalmente, comparamos las centésimas: 3.142
tiene 4, 3.12 tiene 2, 3.14 tiene 4, y 3.13 tiene 3. Por lo tanto, 3.14 es el mayor.
Incorrecto

: Y 4

. Solucion

1. Incorrecto

+ 2. Incorrecto

'+ 3. Opcidn correcta

+ 4. Incorrecto

¢, Cual de estos numeros es el menor?

O 2.305
O 2.3

O 2.302
O 230
Incorrecto
Incorrecto

Correcto. Comenzamos comparando la parte entera (todos son 2). Luego
comparamos las décimas: 2.305 tiene 3, 2.31 tiene 3, 2.302 tiene 3, y 2.30

————— -
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tiene 3. Finalmente, comparamos las centésimas: 2.305 tiene 0, 2.31 tiene 1,
2.302 tiene 0, y 2.30 tiene 0. La diferencia esta en las milésimas: 2.305 tiene 5,
2.31 tiene 0, 2.302 tiene 2, y 2.30 tiene 0. Por lo tanto, 2.302 es el menor.

Solucion

1. Incorrecto
2. Incorrecto
3. Opcioén correcta
4. Incorrecto

¢ Cual de los siguientes numeros es mayor que 4.045 pero menor que 4.05?
O 4.046
4.051

O
O 4.04
O
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Correcto. Para encontrar el nimero decimal que sea mayor que 4.045 pero
menor que 4.05, comparamos cada opcién. 4.046 es mayor que 4.045 pero
también mayor que 4.05. 4.051 es mayor que 4.05. 4.04 es menor que 4.045.
Por lo tanto, el nUmero que cumple la condicién es 4.049
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P i T I

Solucion

1. Incorrecto
2. Incorrecto
3. Incorrecto
4. Opcién correcta

¢ Qué numero decimal es menor que 5.6?

O 5.60

O 5.605

O b5.59

O 5.600

Incorrecto

Incorrecto

Correcto. Comparamos cada opcién con 5.6. 5.60 es igual a 5.6, 5.605 es
' mayor que 5.6, y 5.600 es igual a 5.6. El Unico numero que es menor que 5.6
es 5.59.

Incorrecto

E I 4

: Solucion

1. Incorrecto

2. Incorrecto

3. Opcidn correcta

4. Incorrecto
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¢ Cual de los siguientes numeros es mayor que 7.456 pero menor que 7.46?

O 7.455
O 7457
O 7.459
O 7.458
Incorrecto

Correcto. Para encontrar el nimero decimal que es mayor que 7.456 pero
menor que 7.46, comparamos cada opcion. 7.455 es menor que 7.456. 7.457
es mayor que 7.456 y menor que 7.46. 7.459 y 7.458 son mayores que 7.46.
Por lo tanto, el nimero que cumple la condicion es 7.457.
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Solucion

1. Incorrecto
2. Opcion correcta
3. Incorrecto
4. Incorrecto
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3.3. Operaciones con decimales

Las operaciones con numeros decimales son bastante similares a las que realizamos
con numeros naturales, pero es crucial prestar atencion especial a la coma decimal
para asegurar resultados precisos. Aqui tienes algunos puntos clave a tener en
cuenta:

Alineacién de la Coma Decimal: En operaciones como la suma y la resta,
asegurate de alinear las comas decimales antes de realizar los calculos. Esto
garantiza que los digitos se sumen o resten en las posiciones correctas.

Precision en la Multiplicaciéon: Cuando multiplicas numeros decimales, cuenta
el total de cifras decimales en los factores para colocar la coma decimal en el
resultado. La posicion de la coma en el producto debe reflejar la suma de las
cifras decimales de los factores.

Precision en la Divisién: En la division, es importante colocar la coma decimal
en el cociente de manera que refleje correctamente la posicion en el divisor y el
dividendo. Si el resultado no es exacto, redondea de acuerdo con el nimero de
cifras decimales necesarias.

Estas precauciones aseguran que las operaciones con numeros decimales se realicen
de manera correcta y que los resultados sean precisos.

A continuacion, se explican detalladamente las operaciones basicas con decimales: suma, resta,
multiplicacion y division.

1. Suma de Decimales

Para sumar numeros decimales, se deben alinear los numeros de modo que las comas
decimales queden una debajo de la otra. Luego, se realiza la suma como se hace con
numeros naturales y finalmente se coloca la coma decimal en el resultado en la misma
posicion que en los sumandos.

Ejemplo: 23.56 + 7.384

Alineamos los nimeros:
23.560

+7.384

Sumamos:
23.560

+7.384
30.944
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El resultado es 30.944.

2. Resta de Decimales

Para restar numeros decimales, se alinean las comas decimales y se resta como se hace
con numeros naturales. Si es necesario, se agregan ceros a la derecha del numero con
menos decimales para facilitar la resta.

Ejemplo: 18.45 — 6.728

Alineamos los numeros:
18.450

—6.728

Restamos:
18.450

-6.728
11.722

El resultado es 11.722.

3. Multiplicacion de Decimales

Para multiplicar numeros decimales, se multiplican los numeros como si fueran naturales,
ignorando temporalmente las comas decimales. Luego, se cuenta el total de cifras
decimales en ambos factores y se coloca la coma decimal en el producto final, de modo
que tenga el mismo numero total de cifras decimales.

Ejemplo: 3.4 x2.56

Multiplicamos como numeros naturales:
34 x256 = 8704

Contamos las cifras decimales totales: 3.43.4 tiene 1 decimal y 2.562.56 tiene 2
decimales, sumando un total de 3 cifras decimales.

Colocamos la coma decimal:
8.704

El resultado es 8.704.

4. Division de Decimales
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Para dividir numeros decimales, se convierte el divisor en un numero natural multiplicando
por una potencia de 10 y se realiza la misma multiplicaciéon con el dividendo. Luego, se
efectua la division como se hace con numeros naturales y se coloca la coma decimal en
el resultado.

Ejemplo: 12.56 +3.2

Convertimos el divisor en un numero natural multiplicando por 10:
3.2x10 =32

Multiplicamos el dividendo por la misma potencia de 10:
12.56 X 10 = 125.6

Dividimos como numeros naturales:
125.6 =32 ~ 3.925

El resultado es aproximadamente 3.925.

Resumen

1. Suma y resta: Alinear las comas decimales y sumar/restar como numeros naturales.
Colocar la coma decimal en el resultado en la misma posicion.

2. Multiplicacion: Multiplicar como numeros naturales. Contar y sumar las posiciones
decimales de los factores para colocar la coma en el producto.

3. Division: Convertir el divisor en entero moviendo la coma decimal. Mover la coma del
dividendo el mismo numero de posiciones. Dividir como numeros enteros y colocar la coma
decimal en el resultado.

Las operaciones con numeros decimales son similares a las operaciones con numeros naturales
con la particularidad de la coma decimal. En los siguientes apartados aprenderas a colocar la
coma decimal en los resultados de las distintas operaciones.

4 )
N . . .
«{) Conocimiento previo

La idea del uso de la coma o el punto para los numeros decimales se atribuye a
matematicos como Giovani Magini o John Napier, a finales del SXVI. En 1968,
Leibnitz, propuso usar el punto como signo de multiplicacion, la coma quedd para
separar la parte decimal del numero. Pero en Inglaterra, se siguio utilizando el
simbolo x para la multiplicacion y el punto para separar los decimales. En el mundo
digital, el punto ha ganado a la coma para separar los decimales.




3.3.1. Suma y resta de numeros decimales

Suma y resta de numeros decimales

Para sumar o restar numeros decimales, seguimos un procedimiento sencillo que asegura que los
numeros estén alineados correctamente para obtener el resultado adecuado.

Pasos para sumar o restar numeros decimales:

1. Alineacién por la coma decimal: Coloca los numeros uno debajo del otro, asegurandote
de que las comas decimales estén perfectamente alineadas.

2. lgualar el numero de cifras decimales: Si uno de los numeros tiene menos cifras
decimales que el otro, afiade ceros al final de la parte decimal para que ambos numeros
tengan la misma cantidad de decimales.

3. Realizar la operacion: Suma o resta los numeros como lo harias normalmente,
asegurandote de mantener la coma decimal en su lugar, alineada con los numeros.

Ejemplo 1: Suma de decimales 37.265 + 17.3

1. Alineamos por la coma decimal:

37.265
+17.300

Anadimos un cero al final de 17.3 para que ambos numeros tengan el mismo numero de
cifras decimales.

2. Realizamos la suma:

37.265
+17.300
54.565

Resultado: 37.265 + 17.3 = 54.56537.265+17.3=54.565

Ejemplo 2: Resta de decimales 50.75 — 13.487

1. Alineamos por la coma decimal:



50.750
—13.487

Anadimos un cero al final de 50.75 para igualar las cifras decimales.

2. Realizamos la resta:

50.750
—13.487
37.263

Resultado: 50.75 — 13.487 = 37.26350.75-13.487=37.263

Resumen:

Para sumar o restar nimeros decimales:

1. Alinea los numeros por la coma decimal.

2. ARade ceros si es necesario para que ambos numeros tengan el mismo namero
de cifras decimales.

3. Realiza la operacion manteniendo la coma decimal en su posicidn correcta.

Este procedimiento asegura que la suma o resta de numeros decimales sea precisa y
clara.

O Rellenar huecos

Ejercicio 13

Complete realizando las operaciones que se indican:
a) 57,28 + 35,2 + 4,257 = (GG

b) 15,75 — 3,251 = (D

c)9,35+35,1-3,2 = (D




3.3.2. Multiplicacion de un numero decimal
por la unidad seguida de ceros

Para multiplicar un numero decimal por una potencia de 10 (es decir, por 10, 100,
1000, etc.), desplaza la coma decimal hacia la derecha tantas posiciones como ceros
tenga la potencia de 10. Si no hay suficientes espacios a la derecha del numero,
afade ceros para completar el desplazamiento.

Por ejemplo:

Multiplicar por 10: Desplaza la coma decimal una posicion a la derecha.
Ejemplo: 3.45x 10 = 34.53.45x10=34.5

Multiplicar por 100: Desplaza la coma decimal dos posiciones a la derecha.
Ejemplo: 3.45x 100 = 3453.45%x100=345

Multiplicar por 1000: Desplaza la coma decimal tres posiciones a la derecha. Si
no hay suficientes lugares, anade ceros a la derecha del numero.
Ejemplo: 3.45 x 1000 = 34503.45%x1000=3450

Este método asegura que el resultado sea el correcto al ajustar la escala del numero
decimal segun la potencia de 10 utilizada.

Ejemplos:

0,32x 10 =3,2; 3,68 x 100 = 368; 2,6 x 1000 = 2600



O Rellenar huecos

14.- Resuelve las siguientes multiplicaciones.

a) 15,56 x 10000 = (| | G
b) 13,89 x 100 = (D

¢) 0,567 x 10 = ([ D

d) 52,57 x 1000 = (G
e)32,2x 10 = (D

Enviar




3.3.3. Multiplicacion de numeros decimales

Para multiplicar dos numeros decimales, sigue estos pasos:

1. Alinea los numeros: Coloca los numeros decimales uno debajo del otro,
alineados a la derecha, ignorando temporalmente las comas decimales.

2. Multiplica como numeros enteros: Realiza la multiplicacion de los numeros
decimales como si fueran numeros naturales, es decir, sin considerar los puntos
decimales en esta etapa.

3. Cuenta las cifras decimales: Suma el nimero de cifras decimales de ambos
factores. Esta suma te indica cuantas posiciones hacia |la derecha debe
colocarse la coma decimal en el resultado.

4. Coloca la coma decimal: En el resultado de la multiplicacién, coloca la coma
decimal contando desde la derecha el total de posiciones determinadas en el
paso anterior.

Ejemplo: Multiplicacién de 325,5y 5,34
1. Alinea los numeros:

325.5
x 5.34
2. Multiplica como numeros enteros:
3255
X 534
9765 (3255 x 4)
9750 (3255 x 30)
16275 (3255 x 500)
1738870
3. Suma el numero de cifras decimales: 325,5 tiene 1 cifra decimal y 5,34 tiene 2 cifras decimales.
En total, hay 3 cifras decimales.

4. Coloca la coma decimal en el resultado:
1738870 — 1738.870
Por lo tanto, 325.5 x 5.34 = 1738.87

Ejemplo: Vamos a multiplicar 325,5 x 5,34



325.5 » Un decimal

X5,34 » Dos decimales
13020
9765
16275
1738,170 > Tres decimales

Ana José Garcia . Multiplicacion decimal

-

Rellenar huecos
15.- Hemos comprado 32,5 | de leche a 0,92 € el litro. 4 Cuanto hemos pagado?
Gl G - G <

N

O Rellenar huecos

16.- Realiza:

a)153-12,71 = (D
b) 7,67 - 6,832 = (D
c)6-9,876 = (D

Enviar

J




3.3.4. Division de un numero decimal por la
unidad seguida de ceros.

Para dividir un numero decimal por una potencia de diez (es decir, una unidad seguida
de ceros), desplazamos la coma decimal hacia la izquierda tantos lugares como ceros
tenga la potencia de diez. Si el numero de cifras a la izquierda de la coma no es
suficiente, afiadimos ceros a la izquierda del nimero.

Ejemplo: Dividir 56.78 entre 100
1. Identifica la potencia de diez: En este caso, es 100, que tiene 2 ceros.
2. Desplaza la coma decimal: Mueve la coma hacia la izquierda 2 posiciones.

56.78 se convierte en 0.5678 después de desplazar la coma 2 lugares
hacia la izquierda.

Resultado: 516% =0.5678

Ejemplos:

36 :10 = 3,6; 27 : 1000 = 0,027; 4,5:1000 = 0,0045

-~

O Rellenar huecos

17.- Realiza las siguientes divisiones:

a) 36,38 : 10 = (| GEGED

b) 1205 : 1000 = ([ EGEGD

c) 72,81 : 10 = (D

d) 1398, 3 : 100 = ([ GG

e) 45,6587 : 1000 = (| GTTGD

Enviar




3.3.5. Division de un numero decimal entre
un numero natural

Para dividir un numero decimal entre un numero natural, sigue estos pasos:

1. Divide la parte entera del numero decimal entre el numero natural, como si
fuera una division de numeros enteros.

2. Coloca la coma decimal en el cociente en la posicion correspondiente.

3. Continua dividiendo la parte decimal del numero, afadiendo ceros si es
necesario, hasta obtener el cociente completo.

Ejemplo: Dividir 125.75 entre 4.
1. Divide 125 entre 4, lo que da 31 con un residuo de 1.
2. Coloca la coma decimal en el cociente (31.00).
3. Baja el 7 de la parte decimal y divide 17 entre 4, lo que da 4 con un residuo de 1.

4. Baja el 5, convirtiendo el residuo en 15. Divide 15 entre 4, lo que da 3.

Resultado: 122 = 31.4375

Ejemplos:

Ejemplo 1: 56,15 entre 5:

Para dividir un numero decimal entre un numero natural, sigamos los pasos para el
ejemplo de dividir 56,15 entre 5:

Paso 1: Coloca el problema de division.
56,15+ 5

Paso 2: Divide como si fuera un numero entero.

Ignoramos temporalmente el punto decimal y hacemos la division como si fuera 5615
entre 5.

1. 5 cabe en 56 un total de 11 veces.
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56 +5=11 (sobran I, que se baja al siguiente digito)
2.5 cabe en 11 dos veces (quedando un resto de 1).

11+5=2 (sobran 1, que se baja al siguiente digito)
3. 5 cabe en 15 exactamente tres veces.

15+5=3
Paso 3: Coloca el punto decimal.

El punto decimal en el cociente debe colocarse directamente arriba de donde estaba en el
numero decimal original.

Por lo tanto, la divisidn queda asi:

56,15+5=11,23

Resultado Final:

56,15+5=11,23

Este es el resultado de dividir el numero decimal 56,15 entre el numero natural 5.

Ejemplo 2: 56,15 entre 26

Para dividir el numero decimal 56,15 entre el numero natural 26, sigamos los pasos
detalladamente:

Paso 1: Coloca el problema de division.

56,15 +26

Paso 2: Divide como si fuera un numero entero.

Ignoramos temporalmente el punto decimal y realizamos la divisién de 5615 entre 26.

1. 26 cabe en 56 un total de 2 veces.

56 +26 =2 (con un resto de 4, que se baja al siguiente digito)
2. Bajamos el 1 del siguiente digito y formamos 41. 26 cabe en 41 una vez.

41+26 =1 (conunrestode 15, que se baja al siguiente digito)

3. Bajamos el 5 del siguiente digito y formamos 155. 26 cabe en 155 un total de 5
veces.
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155+26 =5 (con un resto de 25)

Paso 3: Coloca el punto decimal.

El punto decimal en el cociente debe colocarse directamente arriba de donde estaba en el
numero decimal original, es decir, después de dos posiciones.

Por lo tanto, el cociente es:

56,15+26 =2,155

Resultado Final:

56,15 +26 =2,155

Este es el resultado de dividir el numero decimal 56,15 entre el nimero natural 26.

6,15 26
041 0 R
1 55
0 5

Ana José Garcia. Divisién de nimero decimal entre nimero
entero



O Rellenar huecos

18.- Realiza las siguientes divisiones:

a) 61,7 : 15 = (D
b) 43,9 : 32 = (D
c)57,5:35 = (D
d)2.4:7 =D

Enviar




3.3.6. Division de dos numeros decimales

Para dividir dos numeros decimales, sigue estos pasos:

1. Elimina los decimales del divisor: Mueve la coma decimal del divisor hacia la
derecha hasta convertirlo en un numero entero.

2. Ajusta el dividendo: Desplaza la coma decimal del dividendo hacia la derecha
el mismo numero de lugares que moviste la coma del divisor. Si el dividendo no
tiene suficientes cifras decimales, anade ceros a la derecha.

3. Realiza la division: Divide el niumero ajustado (dividendo) entre el numero
entero (divisor), como en una division normal.

Ejemplo: Dividir 6.75 entre 0.25.

1. Ajusta el divisor: Mueve la coma de 0.25 dos lugares a la derecha para obtener
25.

2. Ajusta el dividendo: Mueve la coma de 6.75 dos lugares a la derecha para
obtener 675.

3. Divide: Divide 675 entre 25, que da 27.

Resultado: 8:% =27

[}

Vamos a ver a continuacion varios ejemplos del arreglo previo que hay que realizar en la division
de dos numeros decimales:

3,528 28,4
l l o s,

35,28 |[284

Desplazamos la coma del dividendo un
lugar a la derecha

En este otro caso no tenemos bastantes cifras en el dividendo, por lo que deberemos afiadir algun
cero:

4753 0, 6 4

Quitamos la coma
Desplazamos la coma del dividendo del dwisor,
dos lugares a la derecha.

Como falta un lugar, afiadimos un 45 2 0 |6 4

cero.




A continuacion se realizarian las divisiones como ya sabemos.

Pero vamos a comenzar la primera de las divisiones por tratarse de un ejemplo singular.

Ejemplo resuelto:

Al intentar dividir 35 unidades entre 284, no podemos. Por
3 5,92 8|2 & 4 tanto ponemos 0 en el cociente y bajamos la cifra siguiente.

0, Pero como la cifra siguiente es la primera cifra decimal,
ponemos una coma en el cociente, después del 0.

Ahora ya debemos dividir 352 entre 284. Obtenemos 1 en el

4
3 % g 8 |§—? cociente y 68 en el resto.
Bajamos la siguiente cifra decimal: el 8
a & 8 | 2 8 4 Obtenemos 2 en el resto y de resto 120.
0 ? g g 0.1 2 Al no haber mas cifras, hemos terminado |a division.

Recuerda que aqui también se mantiene la priorizacion de operaciones que hemos visto en
apartados anteriores. Por tanto, en caso de que en una operacibn haya paréntesis,
multiplicaciones, divisiones, sumas y restas, se empiezan resolviendo los paréntesis, a
continuacion las multiplicaciones y divisiones y finalmente las sumas y restas.

(" )

O Rellenar huecos

19.- Realiza las siguientes divisiones:

a)34,9:2.3 = (([I6GEGD
b) 1,26 : 5,1 = (D

El tio de Andrés quiere repartir 14,52 euros entre sus tres sobrinos. ¢ Cuanto dara a
cada uno?

E

Hemos comprado varios litros de leche pagando por la compra 20,4 euros. Si cada
litro cuesta 0,85 €, ;cuantos litros hemos comprado?

- litros







4. RESOLUCION DE PROBLEMAS
UTILIZANDO NUMEROS RACIONALES Y
DECIMALES.

A continuacion, se presentan varios problemas que utilizan niumeros racionales y
decimales para su resolucién. Estos ejemplos muestran como aplicar conceptos de
fracciones y decimales en situaciones cotidianas.

Estrategias para la resolucion de problemas matematicos

PASO 1: Comprender el problema

Para resolver un problema, primero debes asegurarte de que lo entiendes
completamente. Reflexiona sobre las siguientes preguntas:

¢Entiendo todo lo que dice el problema?: Si hay alguna parte que no esta clara,
vuelve a leer el problema o pidele a alguien que te lo explique.

¢Puedo plantearlo con mis propias palabras?: Reformular el problema te
ayudara a clarificarlo.

¢ Distingo cuales son los datos?: Identifica los valores y la informacion clave que
te proporciona el problema.

¢Los datos que me proporcionan son suficientes para resolver el problema?:
Asegurate de que no falta informacién y de que no hay datos irrelevantes.

$Sé a qué quiero llegar?: Define claramente el objetivo o la respuesta que buscas.
¢ Este problema es similar a otros que haya resuelto antes?: Si es asi, podrias
aplicar un enfoque o estrategia similar.

PASO 2: Hacer un plan para resolver el
problema

Una vez que comprendas el problema, el siguiente paso es planificar como resolverlo.
Algunas estrategias incluyen:

Representacién grafica: Dibuja un diagrama, grafico o esquema que te ayude a
visualizar el problema. Esto puede ser util para identificar las relaciones entre los
datos y los pasos que debes seguir.



PASO 3: Traducir el plan en expresiones
matematicas

En este paso, deberas convertir la representacion grafica o las ideas de tu plan en
expresiones matematicas. Luego, realiza los calculos necesarios:

Escribir ecuaciones: Si el problema lo requiere, traduce los datos y relaciones en
ecuaciones matematicas.

Operaciones: Ejecuta las operaciones matematicas necesarias (suma, resta,
multiplicacion, divisién, etc.) para obtener el resultado.

PASO 4: Comprobar el resultado

Una vez que obtienes una solucién, debes verificar que sea correcta:

¢Es esta la solucion correcta?: Vuelve a leer el problema y asegurate de que la
respuesta obtenida responde a la pregunta planteada.

¢Puedo demostrar que esta es la solucion correcta?: Intenta justificar tu
respuesta con una explicacion clara.

¢Hay alguna solucion mas sencilla?: Considera si podrias haber resuelto el
problema de una forma mas eficiente.

¢Puedo emplear este mismo procedimiento en algun otro problema?:
Reflexiona sobre si el método que utilizaste podria aplicarse a problemas similares.

Ejemplo practico:

Imaginemos que te dan el siguiente problema: Juan tiene 180 €. Se gasta % de esa

cantidad en una tienda. ;Cuanto dinero le queda?

PASO 1: Comprender el problema:

Datos: Juan tiene 180 € y gasta %5 de esa cantidad.

Pregunta: ; Cuanto dinero le queda?

PASO 2: Hacer un plan:

Primero, calculamos cuanto ha gastado (% de 180 €).

Luego, restamos lo que ha gastado de la cantidad total para saber cuanto le
queda.



PASO 3: Traducir a expresiones matematicas y realizar calculos:

3 540
-x180=—=108€
5 5

Restamos lo que gasto de la cantidad inicial:
180 - 108 =72 €
PASO 4: Comprobar el resultado:

¢ Es coherente con el planteamiento? Si, hemos calculado correctamente lo
que gasto y lo que le queda. La respuesta es que a Juan le quedan 72 €.

Ejemplo 1: Elena va de compras con 180 €. Se gasta % de
esa cantidad. ¢ Cuanto le queda?

Solucion:

1. Calculamos cuanto se gasta Elena:

2. Cantidad que le queda a Elena:
180 — 108 =72 €

Resultado: A Elena le quedan 72 €.

Ejemplo 2: Dos automoviles A y B hacen un trayecto de

572 km. El automoévil A ha recorrido 51 del trayecto, y el B

11
ha recorrido % ¢ Cual va primero? ;Cuantos kilometros

lleva recorridos cada uno?

Solucion:

1. Automovil A:
Calculamos cuanto ha recorrido el automovil A:

5 5%x572 2860

— X572 = = ~ 260 km
11 11 11

2. Automovil B:
Calculamos cuanto ha recorrido el automovil B:

6 6x572 3432

— X572 = = ~ 264 km
13 13 3



3. Comparacion:
El automovil B ha recorrido 264 km y el automovil A ha recorrido 260 km, por lo tanto, el
automovil B va primero.

Resultado:

El automovil A ha recorrido 260 km.
El automdévil B ha recorrido 264 km y va primero.

Ejemplo 3: Pedro tenia 24 anos, que representan % de su
edad actual. ;Qué edad tiene Pedro ahora?

Solucion:

1. Sea x la edad actual de Pedro. Sabemos que:

2
—Xx =24
3

2. Despejamos x:
3
X =24><§ =24x15=36

Resultado: Pedro tiene 36 anos.

Ejemplo 4: De un depdsito con agua se sacan 184.5 |,
128.75 1, y 84.5 I. Al final quedan 160 I. ; Qué cantidad de
agua habia en el depésito originalmente?

Solucion:

1. Sumamos la cantidad de agua que se ha sacado:

184.5 + 128.75 + 84.5 = 397.751
2. Calculamos la cantidad original de agua sumando el agua que queda con la que se saco:

160 + 397.75 = 557.751

Resultado: El depdsito originalmente contenia 557.75 litros de agua.

Ejemplo 5: Eva sigue un régimen en el que no puede
pasar de 600 calorias por comida. Ayer almorzé: 125 g de
pan, 140 g de esparragos, 45 g de queso, y una manzana
de 130 g. Las calorias por gramo son:



Pan: 3.3 calorias
Esparragos: 0.32 calorias
Queso: 1.2 calorias
Manzana: 0.52 calorias

¢ Respeté Eva su régimen?
Solucién:

1. Calculamos el total de calorias:

125%3.3 = 412.5 calorias (pan)
140 % 0.32 = 44.8 calorias  (esparragos)
45 % 1.2 = 54 calorias  (queso)

130%x 0.52 = 67.6 calorias (manzana)
2. Sumamos las calorias:

412.5+44.8 + 54 + 67.6 = 578.9 calorias
3. Comparacion:

578.9 < 600

578.9<600
Eva ha consumido 578.9 calorias, |0 que es menos de las 600 calorias permitidas.

Resultado: Eva si respeté su régimen, ya que consumié menos de 600 calorias.
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Tema 3: La célula, unidad fundamental de los
seres Vivos.
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Gracias al microscopio, se ha podido conocer la estructura interna de los seres vivos. A través
de esta herramienta, se ha descubierto que todos los seres vivos estan formados por unas
unidades estructurales llamadas células. Estas células cumplen con las mismas funciones
esenciales de los organismos: nutricion, relacion y reproduccion.

La célula es la unidad funcional y estructural de todo ser vivo. Es funcional
porque lleva a cabo las tres funciones vitales mencionadas, y es estructural
porque su limite esta claramente definido por la membrana plasmatica, lo que
nos permite identificar donde empieza y termina.

El término "célula" fue utilizado por primera vez por el cientifico inglés Robert Hooke. Al
observar laminillas de corcho bajo el microscopio, Hooke noté unas pequenas estructuras a las
que llamo "celdillas", origen del nombre que hoy utilizamos para describir las células.

Dibujo de Is estrucfura del corcho observado por Hooke al microscopio



Imagen n° 1: ESTRUCTURA Fuente: Wikipedia Autor: Desconocido. Licencia: Dominio publico

Rellenar huecos

¢, De donde viene el nombre de célula?
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1. Caracteristicas

El tamafho de las células, en su mayoria, es microscopico, variando entre 1 y 20 micras (1 micra =
0.000001 metros). Sin embargo, existen excepciones notables, como la yema del huevo de
avestruz o algunas neuronas, que pueden alcanzar tamafios considerables, llegando incluso a
sobrepasar el metro de longitud. Es importante destacar que el tamafno de las células no esta
relacionado con el tamafio del organismo; tanto organismos pequefios como grandes pueden
tener células de tamarfios similares.

En cuanto a la forma, esta es muy variada y suele adaptarse a la funcién que desempenan en el
organismo. Algunos ejemplos de la relacién entre la forma y la funcion son:

Las células de la piel son aplanadas para formar una barrera protectora.

Las células musculares son alargadas para facilitar la contraccion y el movimiento.

Las células de grasa son redondas, lo que les permite almacenar energia de manera
eficiente.

Estas diferencias estructurales permiten a las células cumplir de manera eficiente con sus
funciones especificas dentro del organismo.

w

Imagen n° 2. Comparativa de los distintos tamafios de las células Fuente: Wikipedia Autor: Desconocido. Licencia: Dominio publico

: ‘\J\’ y L]
.~ Caso practico
¢ Tienen todas las células el mismo tamafio y forma?

NO, suelen ser muy pequenas, pero pueden ser tan grandes como el
huevo de un avestruz y adoptar distintas formas segun la funcion que
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2. La Teoria Celular. Clasificacion

La Teoria Celular establece que las células son la base de la vida, tanto en términos
anatoémicos como funcionales y genéticos. Los organismos pueden estar formados por
una o muchas células, y estas células varian en su complejidad dependiendo de si son
procariotas o eucariotas. La especializacion celular en organismos pluricelulares
permite la formacion de tejidos y organos que sustentan las funciones vitales de los
seres vivos mas complejos.

La Teoria Celular

Casi dos siglos después del descubrimiento de la célula por Robert Hooke, dos bidlogos
alemanes, Matthias Schleiden y Theodor Schwann, formularon la Teoria Celular, que se puede
resumir en los siguientes principios fundamentales:

1. Todos los seres vivos estan formados por células. Es decir, la célula es la unidad
anatomica de la vida.

2. Todas las células provienen de otras células preexistentes, a través de la divisidon
celular.

3. Las funciones vitales de los organismos ocurren dentro de las células o en su entorno
inmediato, lo que convierte a la célula en la unidad fisioldgica de la vida.

4. Cada célula contiene la informacién hereditaria necesaria para su desarrollo y
funcionamiento. Esta informacion genética se transmite de la célula madre a las células
hijas, lo que convierte a la célula en la unidad genética de los seres vivos.

Clasificacion de las Células

Aplicando la teoria celular, sabemos que todos los organismos estan compuestos por células,
pero estas pueden variar en funcién de su estructura y complejidad. Asi, se distinguen dos tipos
principales de células:

Células procariotas:

Estas células son mas simples y carecen de un nucleo definido. Su material genético no
estd protegido por una membrana y el citoplasma no estd compartimentado. Ejemplo:
bacterias y arqueas.

Células eucariotas:

Estas células son mas complejas, con su material genético contenido dentro de un nucleo
rodeado por una membrana. Ademas, su citoplasma esta compartimentado en diferentes
organulos. Ejemplo: células animales, vegetales, hongos, y protistas.

Tipos de Organismos segun el Numero de Células

Los seres vivos pueden ser:

Organismos unicelulares:
Son aquellos formados por una unica célula que realiza todas las funciones vitales. Pueden



ser procariotas o eucariotas. Ejemplos de organismos unicelulares son las bacterias, las
algas cianoficeas, los protozoos y algunas algas eucariotas. A veces, estos organismos
forman colonias donde algunas células se especializan en funciones especificas, aunque
cada célula mantiene la capacidad de sobrevivir de forma independiente.

Organismos pluricelulares:

Estos organismos estan formados por muchas células, todas ellas eucariotas. Todas las
células de un organismo pluricelular provienen de una unica célula inicial, y aunque todas
contienen la misma informacion genética, no todas expresan los mismos genes. Las células
estan especializadas en funciones especificas y, por ello, no pueden sobrevivir de manera
aislada. Estas células forman tejidos, que a su vez forman 6rganos y sistemas. Ejemplos de
organismos pluricelulares son los animales (incluyendo a los seres humanos), las plantas,
los hongos, y muchas algas eucariot